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SOLUȚII ȘI BAREM 

1. a)  Aflați numărul natural x  din egalitatea: 

     2232313022 201720182017:31025722018334  x . 

b)  Determinați ultima cifră a numărului ,202020192018
22 nnnnA    unde n  este număr 

natural nenul. 

a)  

     201720182017:91000412578191156  x  

 

   2017:10094125791147  x  1p 

  861:40361257  x   

123:4036125  x  1p 

2:4036 x   

2018x  1p 

b) ,0)2020( nu  oricare ar fi n  număr natural nenul. 

,)1(2 parnnnn   oricare ar fi n  număr natural nenul. 
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 uuu parnn  

1p 
 

1p 

 

Un pătrat perfect poate fi doar de forma k4  sau .,14 Nkk   
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1p 

Cazul I: dacă 7)016()(  uAuparn  

Cazul II: dacă 9)018()(  uAuimparn  

1p 

2.  a) Într-un parc de distracții se află bile albe, roșii, galbene și verzi. Determinați câte bile sunt 
de fiecare culoare, știind că 2019 nu sunt albe, 2018 nu sunt roșii, 2017 nu sunt galbene, iar 
2016 nu sunt verzi. 

b) Fie .15...151515 151532 S  Determinați ultimele două cifre ale lui .S  

Notăm cu a  numărul bilelor albe, r  numărul bilelor roșii,  g  numărul bilelor 

galbene, v  numărul bilelor verzi. 

2016

2017

2018

2019









gra

vra

vga

vgr

 

1p 

Prin însumarea celor 4 relații obținem: 

,8070)(3  vrga  adică 2690 vrga  

1p 

Obține soluția: 674,673,672,671  vgra  1p 



b)      15115...151151511515 151442 S  1p 

 .15...151151615 151222 S  1p 

Ultimele două cifre ale lui 21516   sunt 00 1p 

Rezultă că ultimele două cifre ale lui S  sunt 15. 1p 

 OBS: Dacă elevul determină corect ultima cifră a numărului S  se acordă 2p din 4p 

3.  a) Arătați că suma 2018...231692 S  este divizibilă cu 10. 

a) Suma a 12 numere naturale distincte este 88. Arătați că produsul lor se divide cu 3 și cu 5. 

a) Termenii sumei sunt de forma .,27 Nkk   

228872018   

 
 

1p 

   2892288...321722887...227217207S  2p 

  2144728928922:2892887   

101010289 S  1p 

b) Cazul I: Dacă unul dintre numere este 0 atunci produsul este 0, care este divizibil cu 

3 și cu 5. 

1p 

Cazul II: Numerele sunt nenule. 

Demonstrăm că dintre cele 12 numere cel puțin unul se divide cu 3. 

Presupunem că nici unul din cele 12 nr nu se divide cu 3, rezultă că 

,108171614131110875421 S  contradicție. 

 
 

 
 

 
1p 

Demonstrăm că dintre cele 12 numere cel puțin unul se divide cu 5. 

Presupunem că nici unul din cele 12 nr nu se divide cu 5, rezultă că 

,901413121198764321 S  contradicție. 

 
 

 
 

1p 

4.  Arătați că suma resturilor împărțirii unui număr abc  la ba,  și respectiv c  nu poate fi 23. 

Aplicăm teorema împărțirii cu rest. Notăm cu 321 ,, ccc  respectiv 321 ,, rrr  câturile și 

resturile împărțirii lui abc  la ba, și .c  

 
 

 
 

2p ;, 111 arracabc  ;, 222 brrbcabc    crrccabc  333 ,  

cba ,, - cifre  8,,9,, 321 rrrcba  suma maximă 321 rrr   este 24. 1p 

Pentru ca suma să fie 23 deducem că două dintre resturi sunt 8, iar al treilea este 7   

două din cifrele cba ,,  sunt egale cu 9, iar a treia poate fi 8 sau 9. 

2p 

Se formează numerele: 999, 989, 998, 899. 1p 

 Se verifică fiecare din aceste numere (prin împărțirea la cifrele lor) și se constată că nu 

există soluții. 

1p 

  

 


