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Subiectul I.(20 puncte )        

 

          Fie 1 2, , , na a a  numere reale pozitive cu 
   

1 2

1 2 1
,

3
n

n n n
a a a n N 

   
    . Sӑ se arate cӑ  

   1 22 6 1 1na a a n n n n          . 

 

                                                                                  prof. Camelia Magdaş, Colegiul Naţional Andrei Mureşanu Dej 

 

Subiectul II.(30 puncte )  

Se considerӑ triunghiul ABC. Paralelele duse prin vȃrfurile triunghiului la laturile opuse se intersecteazӑ 

douӑ cȃte douӑ ȋn punctele M,N,P. Dacӑ  1 2 3, ,G G G  sunt centrele de greutate ale triunghiurilor BCP, AMC 

respectiv ANB, sӑ se arate cӑ se poate construi un triunghi cu vectorii 1 2,AG BG  și 3CG  . 

                                                                                               prof. Camelia Magdaş, Colegiul Naţional Andrei Mureşanu Dej 

 

Subiectul III.(25 puncte)   

  
Într-un triunghi oarecare , punctele desemnează picioarele bisectoarelor interioare ale 

unghiurilor . Demonstraţi că :   

 
                                                               prof. Vlad Ciobotariu - Boer, Liceul Teoretic „Avram Iancu” Cluj-Napoca 

 

 

Subiectul IV.(15 puncte) 

            Fie    ,    Să se determine  pentru care: 

,unde   reprezintă partea intreagă a numărului real . 

                                                                                    prof. Violin Gorcea, Liceul Teoretic „Avram Iancu” Cluj-Napoca 

        

       Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordă 10 puncte din oficiu.                                        SUCCES! 

       Timp efectiv de lucru - 3 ore.  
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ETAPA LOCALĂ 

CLASA a X-a 
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Subiectul I.(20 puncte )        

 

           Demonstrați că în orice triunghi ascuțitunghic ABC are loc relația:    2 2 2 9tg A tg B tg C       

                                                         prof. Marilena Faiciuc, Colegiul Național Pedagogic “Gh. Lazăr”Cluj-Napoca 

 

Subiectul II.(30 puncte )  

    Să se rezolve ecuaţia: 2015312513 12

3
2 2

2
2

 


xx
xx

x .           

                                                                                        prof. Raul Domşa, Liceul Teoretic „Petru Maior” Gherla 

 

Subiectul III.(20 puncte)    
 

Fie , 2n N n  . Demonstrați că  1 2 3 ...

1 1
log

2
n

n

n
   


 . 

 
                                                                                                                          Gazeta matematică 
 

Subiectul IV.(20 puncte) 

            Fie ecuaţia binomă  014 z .   Notăm cu  kk zM ,  4,3,2,1k  imaginile geometrice ale 

rădăcinilor ecuaţiei.  Să se arate că oricum am lua punctele  qq zP ,  5,4,3,2,1q , ȋn interiorul 

patrulaterului 4321 MMMM    există două puncte ji PP , ,   5,4,3,2,1, ji , astfel ȋncât 1 ji zz . 

 

                                                                                                      prof. Eugen Jecan, Colegiul Naţional Andrei Mureşanu Dej                 

        

 

       Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordă 10 puncte din oficiu.                                        SUCCES! 

       Timp efectiv de lucru - 3 ore.  
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CLASA a XI-a 
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Subiectul I.(20 puncte )        

 
Dacӑ , ,a b c  sunt mӑsurile unghiurilor triunghiului ascuțitunghic ABC, atunci arătați că: 

          

1 1

1 1 0

1 1

tga tgc tgb

tgc tgb tga

tga tgb tgc

 

  

  

 

                                                                                  prof. Camelia Magdaş, Colegiul Naţional Andrei Mureşanu Dej 

Subiectul II.(20 puncte )  

 Fie  RMA n  cu proprietatea că nOAAA  201720162015  şi fie nIAAB  2 . Arătaţi că matricea 

ABIn  este inversabilă. 

                                                                                           prof. Cristian Petru Pop,ISJ Cluj, - prelucrare Gazeta matematică  

Subiectul III.(40 puncte)    

a)   Fie  
1nnx un şir de numere reale definit prin formula  

)2105ln(
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1




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
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nxn
.   

  Calculati n
n

x


lim ; 

                                                                                            prof. Raul Domşa, Liceul Teoretic „Petru Maior” Gherla 

b) Se dau şirurile  şi , unde  
  
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
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  1212...64534231  nnbn .  Să se calculeze       nb

n
n

a4lim


. 

                                                                                      prof. Nicolae Alb, Liceul Teoretic „Octavian Goga”Huedin 

 

Subiectul IV.(10 puncte) 

            Să se calculeze limita şirului  
0nnx  care verifică relaţia 5451  nnn xxx , cu 50 x . 

                                                                                                      prof. Eugen Jecan, Colegiul Naţional Andrei Mureşanu Dej                 

        

       Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordă 10 puncte din oficiu.                                        SUCCES! 

       Timp efectiv de lucru - 3 ore.  

http://www.isjcj.ro/
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Subiectul I.(40 puncte )        

            Fie   


















100
2

1
1

01

,/ 2xx

x

ARxAG xx .  

a) Arătaţi că  ,G este grup abelian; 

b) Demonstraţi că  ,G este izomorf cu  ,R ; 

c) Calculaţi GAA ,2015 .                                

                                                                                                                        prof. Anca Cristina Hodorogea, ISJ Cluj 

Subiectul II.(10 puncte )  

Fie  ,G un grup finit cu proprietatea că funcţia   2,: xxfGGf  este automorfism de grupuri. 

Arătaţi că mulţimea G are un număr impar de elemente. 

                                                                                                       prof. Simona Pop,Colegiul” Augustin Maior” Cluj-Napoca  

Subiectul III.(20 puncte) 

 

a) Să se calculeze:   


n

n

dx
x

x
1

1
sinlim  . 

                                                                             prof. Mirela Blaga, Liceul Teoretic „Alexandru Papiu Ilarian” Dej 

b)  Să se arate că   
 







1

0 1 4

1
)1ln(

n

k

nn
dxkx .  

                                                                 prof. Teodor Poenaru, Liceul teoretic „Nicolae Bălcescu”Cluj-Napoca 

 

Subiectul IV.(20 puncte) 

    Determinaţi toate funcţiile   ,0: Rf , primitivabile, ce verifică relaţia:       















21
1lnln

x

x
xfxF , 

Rx , unde RRF :  este o primitivă a lui f  şi 0)0( F . 

 

prof. Cristian Petru Pop,ISJ Cluj 

                        

       Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordă 10 puncte din oficiu.                                     SUCCES! 

       Timp efectiv de lucru - 3 ore.  

http://www.isjcj.ro/

	Subiecte clasa 9 OLM2015
	Subiecte clasa 10 OLM2015
	Subiecte clasa 11 OLM2015
	Subiecte clasa 12 OLM2015

