BAREM DE NOTARE —clasa a IX-a

Problema Solge Punctaj
1 a\? a 2 b 1p
a)(1+2) =42 ,(21+— > 42
a2 b a b
(143) +(1+3) z4(3+2)za2=8; P
lg a b a
a
—+—22 1p
b a
b) Aplicand inegalitatea mediilor vom avéa
2ab 2 1(a+b) 1p
b2+ca_é+£_2 b ¢/’
, a b ) L
2bc 2 1 c
c2+ab=%S5(:+Z)’ P
2 2 1
ca _ 1 (C_ 4 g) 1p
a?+bc a b~ 2\a b
| cta
De unde prin sumare rezulta inegalitatea ceruta. 1p
2 a) Pentru & membrul Tntai este nuinintreg deducema?lcsxTJr1 EZ-3InEZa.l
S5x+1
3 =n.
. . [2n+1 an+7]_
Ecuaia devine [ . ] + [ n ]—n (1D 1p
Din definitia partii intregi avem:% ~1< [2"5+1] < % si
an+7 [4n+7] an+7 1p
10 101~ 10°
prin adunareai cu relgia (1) avem
8n1—011 <n< % - ne€{-5-4,..,34}six = 3n—1 1p
b)Se aplié identitatea lui Hermitelx] + [x + %] = [2x] . 1p
[X +[x+;| +[2x+;| +.+ [2201%(+; =[2x] +[2x+;| +.+ [2201%(+;| =
1 3p
[N+ x+]2] bt [22012x+;1 +[22°1%<+;J =22 ]= 22K =12 (3
3 a) In relaia din enupfacemn = 1 - x; = a+b; ptrn =2 > x; + x, = 4a+2b> | 1p
X, =3a+b,al.x, —x; =2a=r;
prin metoda indugei ppx,, =x; +(n—1Dr=a+b+ (n—1).2a 1p
SA dem. @ x,. =x; +nr =a+ b+ n.2a;inrelatia din enunt trecem pe
n-on+1lx+ x++x,+x=an+1D*+b(n+1) -
an? + bn+x,.; = a(n+ 1)? + b(n + 1) etc. 1p
b)Fie a, a+r, a+2r, ...,a+(n-1)r, n  numere in pesg aritmetica si p prim,[pn.
Prin impartirea la p a acestor numere prime, votinebintr-o anumita ordine 1p

resturile 1,2,........ ,p-1, daca# p , sau resturile 0;1;2;...;p-1 daca a=p.




Deoarece numarul lor este mai mare decit numastlrilor, cel putin doua vor d
acelasi rest.
Fie a+ir=g, p+r, a+jr=g,p+r cu O<idjsp-1=

ap

(-)r=(q, —q,)p=p divide (j-i)r, dar j-il] p si daca p nu divide jatunci 2p

p divide r.

Fie M,N,P mijloacele laturilor (BC),(AC),(AB) $D centrul cercului circumscris

triunghiului ABC.Au loc reldile :

Au loc relgiile:

OM = (0B +0C)=1 (0H + 0D~ 0D = 0B + OC — OH ,

DarOH = OA + OB + OC » 0D = —O0A4 si relaii analoageDH = —0B P

OF = —0C;

Fie Q centrul de greutate al triunghiulM& F si G centrul de greutate al triunghiului
ABC. 2p

Au loc relgiile: 0Q = (0D + O + OF) = -5 (0A + 0B + 0C) = —0G;

Daa cele dod triunghiuri au aceka centru de greutate vom aves = 00 — 2p

0G = 0Q = —0G de unde) = G a.i. triunghiul ABC este echilateral.






