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Problema 1. (7 puncte)

a). FlenumamlA—i+i+i+ +

2> 3 4 100°
b).  Aratati ca numarul B = \/ 2n* +10n +50 este un numdr irational,
oricarearfineN .

Demonstrati ca 0,2 < \/g <0,3.

. 1 1 1 1 1 1 1 1
Solutie. a). A=+ 5+t S+ +—5= + + +..+ <
2° 3 4 100° 2-2 3-3 4-4 100-100
1 1 1 1 99
< + + 4.t = (1p)
1.2 2.3 3.4 99-100 100
DeC|Al<£i:>é<i :>‘/A 3 =03 ... ... .... (1p
11 100 11 11 100 11 10
1 1 1 1 1 1 1 1
= + + 4.t > + + 4.t =
2:2 3-3 4.4 100-100 2-3 3-4 4.5 100-101
~100 199
——= o e (R e))

101 2 202°

= >— \/7 / / 02:>02<\/X<03 R (1 o)
202 202 V100

b).  2n®+10n+50=2(n’+5n+25)=2[n(n+5)+25]
n(n+5) esteunnumarpar, vneN . . . . . . . .. ... .. ... .(1p)
= n(n+5)+25 este un numar natural impar, VneN . . . . . . . . . . .(1p)

Deoarece 2 divide 2n? +10n + 50 dar 22 nu divide 2n? +10n + 50 rezulti ci
202 410N +50 € R—Q. « . . o o ap)
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Va1 V6B 76 87
V3 15 B Je3
si B= (‘351 285‘_'_31651 81400) ( 441)+\/]T96+ (8 5\/5)2 _\/7_5_'_\/?.

a).  Comparati numerele A si B.
b).  Verificati daca numerele 3A si JB sunt elemente ale multimii

Problema 2. (7 puncte) Fie numerele A=

MZ{XEZ 3X+1ez}.
2X—5
| Bo1 B BT B B
Solutie. a). A=——-—F—=+ — - N (1 o))
B3 B V5 V5 35 35 63 63
V3. V8 V6 VB VT VT 1 2 (1p)
3 3 5 5 7 7 3 3
B:(—351+285+351):(—282)+\/24-34+‘8—5\/§‘—5\/§+24. N ¢ T0)|
=—23+22-32—8+5ﬁ—5ﬁ+16=36.cUm§<36:>A<B. N 15))
b) AratacaM={L6} .. ... ... ... ...........01p
Arataca3Ae¢M . .. . . . . . . . ... ..o 0o (1p
Aratécé\/geM........................(lp)
Problema 3. (7 puncte) in triunghiul ABC, E este mijlocul laturii [AB], (EF

este bisectoarea <AEC, F €(AC) si (EG este bisectoarea <CEB, G (BC).
a). Aritati ci FG|| AB.
b). Daca FG=3cm si AB=9cm, calculati raportul ariilor triunghiurilor CFG si

CAB.
Solutie. a). (EF bisectoarea <tAEC = cf. T. Bis. EA_AF N 1 e)
EC CF
(EG bisectoarea «CEB = cf. T. Bis. E:%. Y (1))
EC GC
Dar [EA]=[EB] = A =BG L f RTThales FGAB . . . . . . . . . (2p)
FC GC

b). Daci FG||AB=aCFG~aCAB =. . . . . . . . . . . . ....1p)

FG 3 1
—=—=— Coe (1
AB 9 3 (1)

2
:ﬁ_:@ = T (1p)

CAB
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Problema 4. (7 puncte)

Fie triunghiul ABC in care [AO] este mediand, G este centrul de greutate al

triunghiului ABC, iar GD || ABsi GE || AC, unde D si E sunt pe latura (BC).

a). Daca H este un punct situat in exteriorul triunghiului ABC si reprezinta
simetricul punctului G fata de punctul O, aratati ca GEHD este un paralelogram.

b). Dacd DGNAE={M} si DGNBH ={N}, artati ca MN =2DG.

Solutie. a). Din GD|| AB = O—D=% sidin GE || AC = OE _0G

OB OA OoC OA’

OD OE
Di litatil rtelor >—=—. . . . . . ... ... .....01
in egalitatile rapoartelor OB - OC (1p)
Dar AD este mediang, deci [OB]=[OC]=[OD]=[CE] (1) . . . . . . . .(1p)
Dar H este simetricul lui G fatide O = [GO]=[OH] (2). . . . . . . . . .(1p)
Din (1) si (2) rezulta GEHD — paralelogram . . . . .(1p)
b).  Punctul O este mijlocul lui DE = punctul G este centrul de greutate si in
~ADE = DG=2-GM... . . . (1p)
in aBGH :>Dcentru|degreutate deC| DG 2 GN e e e .(1p)

:>MN=MD+DG+GM=DTG DG + DZG ?_ZDG,deci MN =2DG . (1p)



