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Clasa a VIII-a - barem   
        
1. 

Prin înmulțirea ecuației cu √�� + 2019 + � ≠ 0 se obține ecuația echivalentă: 

      2019 = √�� + 2019 ⇒ �� = 2019 ∙ 2018 

Soluția � = ±√2019 ∙ 2018 

3 p 
3 p 
1 p 

2. a). �√�� + 5� + 6� = � + 2 ⇔ � + 2 ≤ √�� + 5� + 6 < � + 3 

     Prin ridicare la pătrat, obținem echivalența 4� + 4 ≤ 5� + 6 < 6� + 9, 
inegalitate adevărată pentru orice � ∈ ℕ. 

2p 
 

1p 

b). Prima zecimală după virgulă a numărului este mai mică decât 5 ⇔ 

⇔ ���� + 5� + 6� = ��� + 5� + 6 − (� + 2) < 0,5 ⇔ 

      ⇔ √�� + 5� + 6 < � + 2,5 ⇔ 5� + 6 < 5� + 6,25  adevărat pentru orice 
� ∈ ℕ. 

 
2 p 

 
2 p 

3. a).  [��], [��], [��] linii mijlocii în triunghiurile ���, ��� respectiv ��� 

       ⇒ �� = �� = �� =
�

�
= 3 ��  (1) 

[��], [��], [��] mediane în triunghiurile dreptunghice ���, ��� respectiv 
��� 

       ⇒ �� = �� = �� =
�

�
= 3 ��  (2) 

      Din (1) și (2) ⇒ ���� tetraedru regulat. 

���, (���)� = ���, (���)� = ��′ unde �′ este centrul bazei ��� 

��� =
��

2
= √6 �� 

 
 
 
 
 

1 p 
1 p 

 
 

1 p 

b). Notăm ��mijlocul lui [��] și �� mijlocul lui [��] 
      ��, ��� ⊂ (����) și  ��� ⊂ (���) ⇒ �� ∩ (���) = �� ∩ ��� = {�} 
     Analog �� ∩ (���) = �� ∩ ��� = {�} 

∆���′ ≡ ∆��′� [�. �. �] 
���

��
=

���

��
=

�

�
⇒ �� ∥ ����(reciproca teoremei lui Thales în triunghiul  ���). 

Cum ���� ⊂ (���) ⇒ �� ∥ (���) 
     {Din teorema Menelaos în triunghiul ���� cu secanta �� și în triunghiul  

���� cu secanta �� se obține  
���

��
=

���

��
=

�

�
⇒ �� ∥ ����(reciproca teoremei 

lui Thales în triunghiul  ���). Cum ���� ⊂ (���) ⇒ �� ∥ (���).} 
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2 p 
 
 
 

{2p} 
4. 
 
 
 
 
 

     Fie � centrul bazei ���� și �� ⊥ ��′, � ∈ (��′) 
���� pătrat ⇒ �� ⊥ ��, dar �� ⊥ ��′ ⇒ �� ⊥ (���′) ⇒ �� ⊥ ��.Cum �� 
este perpendiculara comună a dreptelor �� și ��′ ⇒ �(��, ��′) = �� 

 Din asemănarea triunghiurilor ��� și ��′� ⇒ �� =
�∙�

��(������)
 unde ℎ = ��′ 

�∙�

��(������)
=

�√�

�
⇒ ℎ = � ⇒  �������′�′�′  cub 
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NOTĂ  
 Orice soluţie corectă se punctează corespunzător. 


