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1) Se considerd multimea G = { A(k) = ( ] |k € Z}, sipentru fiecaret € Z notimcu Hi={ A (kt- 1) |k € Z}. Se

2K 2k

admite cunoscut faptul ca (G ,-) este un grup, unde ,, - este inmultirea matricelor.
a) S se arate cd pentru oricen,p € Z,
A(n)-A(p)=Aln+p+1)
b) Sa se demonstreze ca pentru orice t € Z , H; este un subgrup al grupului (G,-).

C) Si se demonstreze ci grupurile (G,-) si (Z, +) sunt izomorfe.

2) Daca G este un grup finit cu elementul neutru e si p este un numar natural nenul, notam cu G, ={ xe G ‘X P =e}l.
a) Aratati ca, dacd p este impar, atunci Gp are un numar impar de elemente.
b) Aratati ca nu exista un grup (G ,-) astfel incat G, sa aiba 3 elemente, dar existd un grup (G ,~) astfel incat G, sa aibi 4

elemente.

3) a)Sa se demonstreze ca functia

.1
SIN— x#0
X
f:R—>R, f(x)= admite primitive.
0 ,x=0

b)Dati exemplu de functie care admite primitive si nu este integrabila.

c¢)Dati exemplu de functie care este integrabila si nu admite primitive.

4) Fie f : R— R o functie care este de doud ori derivabila si cu proprietatile:
f(0)=0, f'(0)=1si f"(x)+2f'(x)+ f(x)>0 (V) xe R
a) Aratati ca functia F : R— R, definitd prin F(X) =ef (X) pentru orice X € R este convexa si f (X) > Xxe ™ pentru
orice X € R.

b) Aritati ca pentru orice N € N7,

Exnf(x)d(x)zwﬁe_l_i_l- ............. _(Lj
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Nota : Toate subiectele sunt obligatorii

Fiecare subiect este notat dela 0 la 7 puncte .






