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Etapa local¼a - 16. 02. 2019

Clasa a IX � a

PROBLEMA 1. Fie x; y; z > 0 numere reale cu proprietatea
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= 3: S¼a se demonstreze

inegalit¼a̧tile urm¼atoare:

a) x+ y + z � 3;

b) (x+ 1)2 + (y + 1)2 + (z + 1)2 � 12:

PROBLEMA 2. Fie (an)n�1 o progresie aritmetic¼a cu ra̧tia pozitiv¼a r şi primul termen a1 �
1

2
:

Determina̧ti partea întreag¼a a num¼arului
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; n � 2:

PROBLEMA 3. Pe laturile triunghiului ABC se consider¼a punctele A1 2 (BC) ; B1 2 (CA)
şi C1 2 (AB) ; astfel încât AA1; BB1 şi CC1 sunt concurente. Cercul circumscris triunghiului
A1B1C1 intersecteaz¼a (a doua oar¼a) BC; CA şi AB; respectiv, în punctele A2; B2 şi C2: Ar¼ata̧ti

c¼a:

a) AC1 � AC2 = AB1 � AB2;

b) dreptele AA2; BB2; CC2 sunt concurente.

PROBLEMA 4. În patrulaterul convex ABCD se noteaz¼a cu G centrul de greutate al

triunghiului BCD şi cu H ortocentrul triunghiului ACD: S¼a se demonstreze c¼a punctele

A;B;G;H reprezint¼a, în aceast¼a ordine, vârfurile unui paralelogram, dac¼a şi numai dac¼a G este

centrul cercului circumscris triunghiului ACD:

1Timpul efectiv de lucru este de 3 ore;
2Toate problemele sunt obligatorii;
3Fiecare problem¼a se noteaz¼a de la 0 la 7.


