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SOLUTII SI BAREM DE CORECTARE

SUBIECTUL 1
a) (a—V2)2+(B-V3)2=0 .. 1p
a=+v2,b=+3 .. 1p
2 3
E+3)o-a = <T+T)(\/‘ V2) = (VZ+V3)(V3-v2) =1 n
b) /a b\* a? b*> a? b? a b\’
G*a) =pt2tecrta=(Gra) -2 1p

Inegalitatea data devine
2

a b a b
s(@+D) —20(G4 D) 425 <0
a b

b
adica
2(5+2) -] =0 "
de unde
2(3+ b) 5 =0
b a B .. 1p
sau 2a® + 2b* —5ab=0< (a—2b)(2a—b) =0= a=2bsaub=2a. .. 1p
SUBIECTUL 2
B'C||A'D = m(AD',B'C) = m(AD',A'D) .. 1p

Fie A’'D N AD' = {0} si AA' = x.
Daci m(A’0A) < m(A0OD), atunci m(A'0A) = 60° si cum 0A' = 04,
rezulti AA' = A'0 = de unde A'D = 2x.

w1
AA? + AD? =AD* o x*+12=4x? o x =2 15
BD' = VABZ + BC? + A'A?2 = /34 cm .. 1p
Daci m(M) > m(A0D), atunci m(A0D) = 60° si cum OA = OD, rezulta
0D = AD = 2+/3 cm de unde A’D = 4+/3 cm. . 1p
AA? + AD? =AD? = x*+12=48=x=6 .. 1p

D' = VAB? + BC% + A’A?2 = /66 cm .. 1p
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SUBIECTUL 3
Solutia 1.
b+ be >1_12_(a+b+c)2
wrheTar=g=3 = 2p
3ab + 3bc + 3ac = a? + b? + ¢? + 2ab + 2ac + 2bc 1p
a’?+b?+c?—ab—bc—ac<0|-2 1p
2a% + 2b% + 2¢%? — 2ab — 2bc — 2ac < 0 1p
(a—b)2+(b—-c)>+(c—a)*<0 1p
a=b=c$icuma+b+c=1=>a=b=c=l 1
3 p
Solutia 2.
a+b+c=1=a?+b*+c?+2ab+2bc+2ca=1 1p
a2+b2+622ab+bc+ac$iab+bc+ac2§=>a2+b2+czZé 1p
b+ bc + _1—(a2+b2+c2)>1=>1> 2 4 p2 4 (2
a c+ac= 1 5 Z3 13 >a c 1p
Dara® + b? +c? >- decia®? + b? +c? =- 1
. 3 3 p
de unde - + 2ab + 2bc + 2ca =1 < ab + bc + ca = 1p
dar a® 4+ b% + c* = %, de unde rezultd a® + b* + c> = ab + bc + ca & . 1p
(a=b)2*+(b—-c)+(c—a))=0a=b=csicuma+b+c=1=
—_— b —_— —_—
a c=3 1p
SUBIECTUL 4
Fie cubul ABCDA'B’C’'D’.
a) Alegem1inA4,2inB,4InC,5inD,8nA’,7inB’,11inC’,101nD". .. 3p
b) Presupunem ca avem o alegere. Alegem un numar in A. Atunci numerele din
varfurile B, D si A’ au aceeasi paritate cu numarul din A. 1p
Pentru numarul din varful B trebuie ca cele din varfurile 4, C si B’ sa aiba
aceeasi paritate cu el, deci cu numarul din A. 1p
La fel pentru numerele din varfurile C si D. 1p
Astfel, toate cele 8 numere alese trebuie sa aiba aceeasi paritate. Dar, in
multimea {0,1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12} sunt cel mult 7 numere cu
aceeasi paritate, deci, presupunerea facuta este falsa. 1p
OBSERVATIE: Pentru orice altd solutie se acordd punctajul corespunzator.

Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare
pentru rezolvdri partiale, in limitele punctajului indicat in barem.



