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SUBIECTUL I Sa se determine termenul al n-lea si ratia unei progresii aritmetice (@, )n>1
2
daca z—m:% sia=a,unde aeR.

Solutie

m m2 Sm Sn 2

S——F = —2:sz :)szk 11 2p
a,=S,-S,1=K(2m-1), Vmel"™ e, 2p
a=k=a = a,=a-(2n-1) s 1p
F=8,,,—8, =20 e 2p

SUBIECTUL Il Sa se rezolve ecuatia n multimea numerelor reale

{ZX +1} + [6)( - 8} + [ ox+ 13} =10, unde [t] reprezinti partea intreagd a numarului real t.

5 15 15

Solutie
Notam y= 2x+1 si ecuatia devine [y]+ [y+ } [ }—10 ............................ 2p
Din identitatea lui Hermite [y]+ [y+ 3} [y ﬂ:[sy] JZVYER 2p
Deci, [3y]=10 < %<y<1—31 ................................................... ip
Solutiile ecuatiei din enunt sunt date de %< 2x+1 < 131 =

££x<§ < Xe {47 26} ................................................... 2p

6 3 6 3

SUBIECTUL I11 Tn triunghiul ABC avand laturile AB =c, AC =b, BC =a, fie P intersectia dintre
bisectoarea CE si mediana BD , E €(AB), De(AC).

S& se determine numerele x si y astfel incat PA=X-PB+Yy-PC.

Solutie.

APAB = PA =PB + BA si APAC = PA=PC+CA ... (Ip)
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adunand relatiile obtinem:
2PA=PB+PC+BA+CA (1) .ccooviiiiiiiiiiiiiiiiieee e
Aplicdm teorema bisectoarei in triunghiul

ABDC = PD = —%ﬁ, folosind BP + PD = BA+ AD,

B

obtinem 2a+b BP =BA+AD . oo, (2p)

2a
Inlocuind in relatia (1)

obtinem: 2P—=—2£ﬁ+ﬁ+gﬁ, dar CA=CP+ PA de unde PA=—2PB_PC deci
a a

b
X=——,y=-1 ....(2p)
a

SUBIECTUL IV Fie triunghiul DABC astfel incat AB = 1 cm si AC = 2015 ¢cm. Fie M un punct in
planul triunghiului DABC astfel incat:

— 1007—> 1_> >

™ = 3015747 3 B+4030
Demonstrati ca AM 1L BM.

. 1007 1 — 2014
lutie. 7, =—7,+= T, ( To+7T ) .................... 2
Solutie M= 20157A 3B Y gse e T 2 Gos A T o5 T T P

Fie AB =c=1cm si AC = b = 2015 cm. Atunci relatia precedenta se scrie:

J— b —
™ = E(TCTA + = TC + TB) (R)... e 2p

b_ ~ ~ ~ b_ —_— —_— —_— . ~
cum Tc +£ =1, alegand un punct N astfel incat TCrA + %Tc = 7y, obtinem ca N se

o . AN 4 AN 4 .
afla pe segmentul (AC) si e T e , deci TVinc = p Sau—- =, deci AN =c=4AB...... 2p

Relatia (*) se rescrie rp; = %(Fﬁ + 75), deci M este mijlocul segmentului (NB), deci AM

este mediand in triunghiul isoscel ABAN de baza (BN). in concluzie, AM este si inaltime, deci
AM 1L BM (1p)

Se puncteaza orice rezolvare corecta diferita de cea din barem





