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Clasa a IX-a 

 

1. Se consideră o mulțime G ⊂ ℝ ce satisface simultan proprietățile: 

a) 1ϵG 

b) xϵG  ⇒  √x + 2 ϵ G 

c) √x + 3 ϵ G  ⇒   x + 4 ϵ G 

Arătați că √2015 ϵ G  și 2014 ϵ G. 

 

2.  

a) Arătați că a + bc ≤
a2+b2+c2+1

2
, ∀a, b, c ϵ ℝ+

∗  

𝐛) 
3(a2 + b2) + 2

3(c + ab)
+

3(b2 + c2) + 2

3(a + bc)
+

3(c2 + a2) + 2

3(b + ac)
≥ 4, ∀a, b, c ϵ ℝ+

∗  

 

3. Se dă șirul(an)n≥1 definit prin  a1 = 1 și relația 
12

a1∙a2+1
+

22

a2∙a3+1
+ ⋯ +

n2

an∙an+1+1
=

an+1

8
, ∀n ≥

1. Aflați termenii șirului. 

 

4. Fie ∆ABC și punctele Mϵ(AB); Nϵ(AC). Notăm 
AM

MB
+

AN

NC
= S  și 

AM

MB
∙

AN

NC
= P,    S, Pϵℝ∗.  

Arătați că dreapta MN trece prin mijlocul medianei AD al ∆ABC, D ∈ (BC) dacă și numai dacă 

S = 2P. 

 

 

Notă: Timp de lucru 3 ore.    

Rezolvarea fiecărei probleme este obligatorie.  

SUCCES!   
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