OLIMPIADA DE MATEMATICA
Faza locala
Brasov, 17 februarie 2023

Clasa a XI-a

. Fie matricele A, B € M5(R) cu proprietatea ca:

1
2023

Demonstrati ca det(A — 2023 - I5) este un numar intteg divizibil cu 2023.

det(A+ L) + det(A — ) = det(A? — 1) + 2023 = 2.

Emanuel George Munteanu

. Daca A, B € M,,(C) sunt doua matrice pentru care matricea A+ B este inversabila,
demonstrati c& A-(A+B)™'-B=B-(A+B)"!- A

R.M.T.

. Determinati @ > 0 stiind ca, pentru orice n € N*, partea intreaga a numarului
(n?> —n) - ({/a—1) este egald cun — 1.

Gazeta Matematica

. Fie I un interval gi functiile f: I — R, g : (0,00) — R cu proprietatile:

) im0 <o

2) |f(z) = fW)l <lg(x—y)|, Vz,y € I, x> y.

Deomnstrati ca:

(a) [f(z) = fly)l <n-

(b) Functia f este constanta pe intervalul I.

g(u)‘ Ve,yel, x>y, Vn e N
n

Romeo Ilie

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect valoreaza 7 puncte.

Timp de lucru 3 ore.



