Etapa locala, Craiova, 9 februarie 2013
Clasa a VI-a

Problema 1.

O iU . 1p
= (a,b) = a =pay,b=pby, (a1,b1) = 1,01 <by.ooeirii 1p
a-b=1la,bl-(a,b),20- (a,b) = [a,b] = 20p = palprl =aby=20............ L. 2p
a1b; = 20, (al,bl) =1,a1 < by = a1 = 1,b1 = 20 sau a; = 4, b1 =5 . 2p
Loa; =1,01 =20 NU CONVINEG ... e e 1p
II.ag,=4,b61 =5
(a,b) = p prim, a,b de doua cifre = 2 <p <20= pe {3,5,7,11,13,17,19} ......... 1.5p
Solutia: a = 12,0 =15; a = 20,b = 25; a = 28,0 = 35; a = 44,b = 55; a = 52,b = 65;
a=068,0=85;a="T0,0= 00 ... . 1.5p
Total . 10p
Problema 2.
OB e 1p
Fie n,n+1,...,n 4+ 99 cele 100 de numere consecutive, n € N .......................... 1p
S=n+n+1)4+..+M+99) =50(2n4+99) ..ot 3p
105=3-5-7T|S=21=3-T|(2n499) ..o 1p
2n+99 > 99 si conditia de minim din ipoteza problemei = 2n+99=105............. 2p
n = 3 = numerele cautate sunt: 3,4,5,...100,101,102. ..... ... ... i 2p
Total. ... 10p
Problema 3.
O iU . 1p
a). A= {5, 7, 11, 20 1.5p
b). Fie X o multime cu cel putin 5 elemente
Elementele lui X impartite la 3 dau resturile 0, 1,2 ............ .. i i 1p
. Trei elemente din X dau acelagi rest ........ ... . i 1p
Suma acestor trei elemente este divizibila cu 3 i mai mare decat 3 .................... 1p
= Suma celor trei elemente nu este numar prim = X nu are proprietatea (P)........ 0.5p
IT. Cel mult doua elemente din X dau acelagi rest ......... ... ... ... ... .. . .. 1p
= exista trei elemente ce dau resturile 0, 1,2 la impartireacu 3 ....................... 1p
Suma acestor trei elemente este divizibila cu 3 gi mai mare decat 3 .................... 1p
= Suma celor trei elemente nu este numar prim = X nu are proprietatea (P)........ 0.5p
Nu exista X cu proprietatea (P) astfel incat cardX >5 ..., 0.5p
Total. .. 10p
Problema 4.
()51 1D 1p
Fie 51, S5 suma distantelor de la punctul A, respectiv B, la cele 2013 puncte
a). Toate punctele sunt la stanga lui A = 57 < So oo 2p
b). Toate punctele sunt la dreapta lui B = S7 > Sy 2p
c). My,...,M;(1<i<2012) la stanga lui A i M1, ..., Mag13 la dreapta lui B
S1=AM; + AMy+ -+ AM; + BM; 1 + BM; o+ -+ - + BMyy3 + (2013 —i)AB....1.5p
SQ AM1+AMQ++AMZ+BMZ+1+BMH_2++BM2013+ZAB .......... 15p
Daca S1 =55 = (2013 —0)AB =i - AB . o 1p
1= 2013 IMposibil = 51 7 5o i 1p



