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Problema 1

. . x—148inx —cosx T
Fie functia f:[0,4+00) > R, f(x)= —+——— . Determinati primitiva F:[0,4+0) >R a
x+e™ +sinx

functiei /', stiind ca F(O) =l

Problema 2
Pe intervalul G, =(a,+») cu a € R, se defineste legea de compozitie * : G, xG, — G, prin
x*y=xy—ax—ay+a’ +a.

a) Demonstrati ca (G,, *) este grup abelian.

b) Demonstrati ca oricare ar fi numarul real a, grupul (Ga,*) este izomorf cu grupul (R+ ) al

numerelor reale pozitive in raport cu inmultirea.

. *
¢) Calculati x; =x*x*.*x,neN .
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n ori

Problema 3

Fie (G,-) un grup finit cu nelemente, n e N,n>2 . Daca functiile f,:G —>G ,

f(x)=x"ke{l,2,...,n—1} sunt automorfisme ale grupului (G,-), demonstrati ¢ » este numar prim.

Problema 4

Determinati functiile derivabile f :[O, 1] — R care Indeplinesc simultan urmatoarele conditii:
(1) derivata f'este continud si 0 < f’(x) <1, oricare ar fi x € [0,1] :

2) f(0)=0
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(3) pentru o primitivd  F a functiei f* cu F(0)=0,avem F(1)=

Nota: Timp de lucru: 3 ore. Pentru fiecare problemd se acordd de la 0 la 7 puncte .
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