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Clasa a IX � a

1.Feladat Az ABC háromszög síkjában felvesszük az M;N és P pontokat úgy, hogy
��!
AM =

4

n+ 4
� �!AB + n

n+ 4
� �!AC, ��!BN =

3

n+ 4
� ��!BC + n+ 1

n+ 4
� �!BA, illetve �!CP = 2

n+ 4
� �!CA+ n+ 2

n+ 4
� ��!CB,

ahol n 2 N�.

a) Igazold, hogy létezik egy � > 0 szám úgy, hogy
��!
MB = � � ��!CM ;

b) Határozd meg az n 2 N� számot úgy, hogy az AM; BN és CP összefutó egyenesek legyenek.

2.Feladat Legyen a; b és c három valós szám, amelyek teljesítik a következ½o feltételeket a+b+c =

12, a2 + b2 + c2 = 56, és abc = 48. Számítsd ki az ab+ ac+ bc értékét illetve a következ½o kifejezés

értékét

E =
1

ab+ c� 11 +
1

bc+ a� 11 +
1

ca+ b� 11 .

3.Feladat Legyen a; b 2 R. Mutassátok ki, hogy:

a) ha m és n két azonos paritású természetes szám, akkor

am + bm

2
� a

n + bn

2
� am+n + bm+n

2
;

b)
a+ b

2
� a

2 + b2

2
� a

3 + b3

2
� a6 + b6

2
.

4.Feladat Legyen m;n 2 N� és (m;n) = 1.

a) Mutassátok ki, hogy a következ½o halmaznak
��

mk

n

� ���� k = 1; 2; :::; n� n eleme van;
b) Számítsátok ki az S =

nX
k=1

�
mk

n

�
összeget.

Megjegyzés. [x] és fxg jelöli az x szám egész részét illetve törtrészét

1Munkaid½o 3 óra;
2Minden feladat kötelez½o;
3Minden feladat 0 ponttól 7 pontig van osztályozva.


