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Barem de corectare şi notare 

 

Problema 1 

(3p) a) Demonstraţi că √   √ 
 

 √   √ 
 

    dacă şi numai dacă  5,5a  . 

 (4p) b) Să se determine soluţiile reale ale ecuaţiei   
 
   

 
   

 
. 

Soluţie: 

a) Demonstrarea relaţiei prin folosirea formulelor de calcul prescurtat ………….. 3p 

b) Scrierea ecuaţiei sub forma(
 

 
)
  

 (
 

 
)
  

                       ................................1p 

Funcţia        ( )  (
 

 
)
 

 (
 

 
)
 

  este descrescătoare, deci ecuaţia f(x)=1 are cel mult o soluţie 

.......................................2p 

Finalizare   √  ,    √                    .........................................................1p 

 

Problema 2 

Fie  0,a   şi ,  2n N n  . Demonstraţi că 
2 n 1 n6 12 n n

3 3 3 3 3log a log a log a ... log a log a
    

.
 

Soluţie:    

Suma din stânga poate fi scrisă sub forma 

 3 3 3 3 32 2

1 1 1 1 1 1 1 1
log a log a log a ... log a ... log a

2 6 12 2 6 12n n n n

 
         

     ……………3p 

Observăm că 
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...
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   

  
1 1 1 1

...
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=
n

n 1        ……………3p 
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n
n 1 n6 12 n n n 1

3 3 3 3 3 3 3

n
log a log a log a ... log a log a log a log a

n 1

       
 …………..1p

 

Problema 3 

Fie   ,1,,, tzyx . Folosind inegalitatea 1 ,xe x x R     arătaţi că: 
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Soluţie: 

În inegalitatea xex 1 , Rx  înlocuim pe x cu 
2

x
 și avem 

2
12

x
e

x

 .................................. 1p 

Folosim inegalitatea mediilor pentru 1 și 1x : 

 
 11

2

11
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
x

x
   1

2
 x

x

                               
............................................................ 1p 

Atunci 11
2

12  x
x

e

x

                               
 ........................................................................1p 

Logaritmăm și avem: 

  11lnln 2  xe

x

, de unde  11ln
2

 x
x

    
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1
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………........... 2p 

Analog avem:  
2

1
11ln
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 y

y
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1
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1
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     …………........ 1p 

Adunăm cele patru inegalități și avem: 

       
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Problema 4 

Fie 1 2 3, ,z z z C  cu 1 2 3 1z z z   , 1 2 3 0z z z    şi 2 2 2

1 2 2 0z z z   . Să se arate că 1 2 3 2z z z   . 

Soluţie: 

Avem 
2

1 1 1 1

1

1
1z z z z

z
      şi analoagele                                      ………………………….1p 

   

 

2 2 2 2

1 2 3 1 2 2 1 2 1 3 2 3

1 2 1 3 2 3 1 2 3
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       

 
      

 

                    …………..………………….. 2p 

   1 2 3 1 2 3 1 2 3 1 2 32 2z z z z z z z z z z z z                               …………………………………… 2p 

Considerând modulul relaţiei avem că 
2

1 2 3 1 2 3 1 2 3 1 2 32 2z z z z z z z z z z z z             ….. 2p 

 


