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Barem de corectare si notare

Problema 1

(3p) a) Demonstrati ca 3\/7 —aV2 + 3§/7 + aV2 = 2, daca si numai dacd ae {—5, 5}.

(4p) b) Sa se determine solutiile reale ale ecuatiei 3% 4 4%* = 5*°,

Solutie:
a) Demonstrarea relatiei prin folosirea formulelor de calcul prescurtat .............. 3p
b) Scrierea ecuatiei sub forma(g)x2 + (g)xz =1 1p

. 3)\* ¥ . . .
Functia f:R - R, f(x) = (E) + (E) este descrescatoare, deci ecuatia f(x)=1 are cel mult o solutie
....................................... 2p
Finalizare x = V2, X = —V2 e 1p

Problema 2
Fie ae(0,%0) si ne N, n>2. Demonstrati ca log; Ja+ logs, §fa + log;*da +...+log, ”2+{‘/a_ =log, a"

Solutie:

Suma din stanga poate fi scrisa sub forma

1Iog a+llog a+ilog a+ +Llog a= 1+1+i+ + L log;a
2 e BT 1 T 276 T2 3

n?-+n 12 n~+n/ . 3p
o1 1 1 1 1 1 1 n
Observam ca —+—+-—+...+ =—+—+—+..+ =
2 6 12 n+n 1.2 2.3 3.4 n-(n+1) n+1 . 3p
n
log; +/a +logs §fa + 1095 ¥a +...+ logs " *Ya :nillog3a =logzan+! =log, ngfan
L Ip

Problema 3

Fie X,Y,2,t e(l,0). Folosind inegalitatea e* >1+x, VX € R aritati ca:
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In(1+ */X_‘l)+ In(1+ \/y__1)+ In(1+ */Z_‘l)+ In(1+ \/ﬁ)< 5

X y z t
(Gazeta Matematica nr. 4/2018)

Solutie:

>

A . - . X . >
In inegalitatea € >1+ x, Vx e R inlocuim pe x cu 5 stavem €2 21+ — .o 1p

Folosim inegalitatea mediilor pentru 1 si X —1:

wxll(x—l) = g>\/x—1 ............................................................ 1p
Atunci e? 21+§>1+\/x—1 ........................................................................ 1p

Logaritmam si avem:

Ine2 In<1+\/_) deunde—>|n(1+\/_) %In(1+\/_) e 2P
Analog avem: yln(1+\/—) — —In(1+\/_)<%s1—ln(1+\/_) ; PP I o

Adunam cele patru inegalitati si avem:

In(1+«/x_—1)+ln(1+ y—1)+ln(1+\/z_—1) I(1+\/_)
X y z

1
t 2

Problema 4
Fie z,,2,,2,eC cu |z|=|z,|=|z,| =1, z,+2,+2, %20 si ° +2,° +2,° =0. S se arate ¢ |2, + 7, + Z;| = 2

Solutie:

Avem z,-z,=|z,[ =1=7, = 1 sianaloagele L 1p
Zl

2 2 2 2
(z,+2,+2,) =2 +2,°+2," +2(2,2, + 2,2, + 2,2;)

1 1 1) e 2p
=2(2,2, + 2,2, + 2,7,) = 22,2,1, £—+—+—j

Zl Z2 23
=2212223(2_1+z_2+z_3)=2212223(Zl+22+z3) .......................................... 2p

Considerdnd modulul relatiei avem i |z, +2, +2,|" = 2|Zl|-|22|-|z3|-‘z1 +Z,+ 23‘ =z +2,+2,/=2 ... 2p



