Barem de corectare OLM 2017 Clasa a Xll-a

1.a) Il‘n? f(x)=1=1(), lim f(x):% ............................................................................... (1p)
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Dacdi a=4 = f continua = f admite primitive ..........ccccoeveie i (1p)
Dacd a#4 = 1 punct de discontinuitate de speta I = f nu are proprietatea lui Darboux
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SAU
Se gaseste 0 primitiva F a functiel T ... (3p)
Se calculeaza F(3) — F(0) .uuriiiiiiiiii et et (1p)

2.a) Daca r >1, atunci pentru ze H avem z? e H, dar | z* |=r? > r, contradictie ........ (1p)

Daci r <1, atunci pentru ze H avem z> e H, dar | z° |=r? <r, contradictie = r=1 .. (1p)

b) Ariatim cd H este subgrup al lui (C7, -) oo, (1p)
H fiind parte stabila, trebuie aratata doar existenta inverselor ............cccevvvriiiiiiicinniennn (1p)
Pentru z e H considerdm sirul de puteri z', Z%, Z°, ... coovvievrieeeceeeece e (1p)
H finita =3k, 1 e N*, k<l cu z*=z7'. Deci z"=1,unde n=1-KeN" .coooveecevrrrrnnn. (1p)
Daci n=1= z=1 inversabil. Dacd n>1,din z-z"' =1 = z inversabil ................ (1p)
3.a) Dacain G asemenea elemente nu exista, afirmatia este adevarata (0 este par) .......... (1p)
Dacd @€ G\ {)} CU 8% £ €, AIUNCE @7 @ ™ woveveeeeeeeeeeeeeeeeee e e et ee e et e et eeeeeee et eeeeeeeeeeans (1p)
Daci aeG\{e} cu a’ # e, atunci (a‘l)2 Z € oottt (2p)
Deci elementele cu proprietatea data apar sub forma de perechi = numarul lor este par .. (1p)
b) Daca n este par, atunci G\ {e} are un numar impar de elemente ...........cccccevvrererrrnnnn (1p)
Cum numirul de elemente acG\{e} cu a’=#e este par, rezultd ca existd un element
B E G N\ {E) CU % = € et eeeee oottt et et ettt ettt et ettt e et et eeeneas (2p)
4. Pentru fiecare x €[0, 1] avem 1< T (1p)
Rezultd IN(2+X) <Y1+ XIN2+X) Y22 +X), YXE[0, 1] ovvveevveeeeeeeeceeeeeeeeeeser. (1p)
Integrénd, avem jln(Z + X)dx < jQ/lJr_xIn(2+ x)dx < Q/Ej IN(2+ X)X coveiicececeeee, (1p)
) 0 0 0
Se calculeaza Iln(2+ X)dx = InZTZ—l ................................................................................. (2p)
0

Cum lim&/2 =1, din teorema clestelui rezulta ca limita ceruta este In 2747 =1 e (2p)
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