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Subiectul 1
Considersm G ungrupsifunctia f :G — G, f (X) =X? cu umétoarele propriets:
a) T este surjectiva;

o) f(xy)=f(x)-f(y).(V)xyeG.

) Demonstrati ca X°Y = yX*,(V) X,y €G.

i) Aratati ca G este grup abelian. G.M 1989

Subiectul 2
2
Fie A uninelsifunctia f : Ax A—> A, definita prin f (X, y)=(xy) —x°y*.

a)Sa se calculeze valoarea expresiei E(X, y) =f (1+ X, 1+ y)— f (1+ X, y)— f (X,1+ y)+ f (X, y), unde 1€ A este elementul

unitate al inelului A.

2 2
b) Daca inelul A are proprietatea ca: X + X = 0 implica X=0 si daca (xy) —(yx) = X2y2 - y2x2, (V) X,\ye A, atunci A este un
inel comutativ. G.M 1984

Subiectul 3

Q/(n +1)(n+2)-...-(n+n)

S& se calculeze lim T . (Se admite cunoscut urmatorul rezultat: sirll X, =1+—=+...+—=—=INN,N>1, este
n—ao =+ 4= n
e 2 n

convergent, iar limitasa C € (0,1)) G.M 2014
Subiectul 4

1
Fie T : [0, l] —>Ro functie continua cu proprietatea ca J‘Xf (X)dX =0.

0

F(t)dt=0.

1
a)Daca F (t) = I f (X)dX, aratati ca
t

O Sy

1
b) Sa se arate c& exista C € (0,1) astfelicat f (C)= I f(x)dx | . G.M 2014
C

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.

Timp de lucru: 3 ore.



