
 
 

OLIMPIADA NAȚIONALĂ DE MATEMATICĂ 
Etapa locală – Constanța, 17.02.2019 

Clasa a XI-a 

Barem 

SUBIECTUL 1  
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Astfel ecuaţia se reduce la 322019 =+ aa  și  20182019 2 2021ca c+ = ............................................ 1p 
1=a , soluţie unică, pentru că 2019: , ( ) 2R Rf f x x x→ = + funcţia este strict crescătoare........... 1p 
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SUBIECTUL 2  
Înmulţind a doua relaţie avem ( ) ( ) 2
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SUBIECTUL 3 
Din ipoteză avem că *,0 N∈=∃>∀ εε nm astfel încât kxk m <<−ε ........................................... 2p  
Presupunem prin absurd că )1;0(,, ∈∈+=⇒∉ αα ZZ ppaa  ................................................... 1p 
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Acum pentru *)1;0( N∈=∃⇒∈= ααε nt  cu [ ] )2(    11 −=⇒<<−<− kxkxkk ttα .............. 1p 

Dar [ ] (3)    1 kxkkxk tt =+⇒+<+<+< ααα ......................................................................... 1p 
Din relaţiile (1), (2), (3) obţinem 1−= kk , deci contradicţie, adică în final Z∈a ………..…... 1p 

SUBIECTUL 4 
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Dacă 0α > , putem aplica criteriul Stolz-Cesaro: 
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Notă. Orice altă rezolvare corectă primeşte punctajul maxim. 


