OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA A II-A, JUD. HARGHITA , 8 FEBRUARIE 2020
REZOLVARI — CLASA A VI-A

Se acorda 1 punct din oficiu pentru fiecare problema.

3n+4

1. Determinati numdrul n€ N astfel incdt fractia sd fie reductibild si determinati suma primilor 100 de

numere n pentru care fractia este reductibild.

Rezolvare
d[3n+4| dl6n+8

= 2 |7 oo 2p
d2n+5| dlen+15
3n+4 =7a

= n-1=7(a- b)= n=7(a- b)+1 deci are forma n =7k +LKEN __........civvrerene. 3p
2n+5=7b
Primii 100 de numere n pentru care fractia este reductibild sunt pne{1,8,...,694} -+ ereerererererrerenieenierenieieines 0,5p
1+8+15+... 4694 =1+ (7 1+1)+(7 2+D+...+(799+1) =7 -(1+2+...499)+100 =, .........oovvvrerreareeenn, 2p
=7 20 00 00 34750 e 1,5p
2. Leul a vanat un antilop si I-a dus acasd pentru pranz pentru el si familia lui, leoaica si cei trei pui.
Dacad ar mdnca el singur ar termina in 3 ore, perechea lui ar putea mdnca in 4 ore, iar fiecare dintre
pui ar putea manca in 10 ore. In cdte ore consumd antilopul familia de lei?

Rezolvare
[B,4, 101 =60 ...ttt ettt et bbbt ae sttt ts st ettt as st et etean st et teanananane 2p
In 60 de ore leul ar consuma 20 de ANHIOPI..........ccevvreivieieeeieeeeicee et se e esens sreeessanessees 1,5p
Leoaica ar consuma 15 de antilopi T 60 de Zile..........ceecuieiiiieiiiieeieecieeeee et sre e e are e s e e 1,5p
In 60 de ore cei trei pui ar consuma 18 de antiloPi........ccccuerrvirrieriiiiiiieieceeeie et e 1,5p
Familia de lei in 60 de ore ar consuma 53 de antiloPi........ccccvuerriieeeriiieeniieeecieeecieeeeee e e e e seeeesaee e e eseaeeenaneeas 1p
Rezulta ca pranzul familiei de lei dureaza 60:53 ore, adicd 1 ord $i 8 MinUte.........cccverrcrieeriieeniieeeeieeieenne 1,5p

3. Primul si al 2020-lea numdr dintr-o succesiune de 2020 numere naturale consecutive sunt direct proportionale
cu numerele 0,1(3) si 0,2. Determinati al 105-lea numdr.

Rezolvare
Se noteaza sirul de numere cu X, X +1,x+2,... X+ 2013 ... s 1p
2
0,103) = 1 0,2 S ettt ettt ettt ettt se e s ettt eeeeeeen sereeraneenens 2p
15
i :%ﬁ lx :3 (X+2013) = x =4026
2 1 5 57O 4p
15 5
Al 105-lea numMaAr este 4026 +104 Z4130 ......cioiiiiieieeiieeieereeete et e ete et esteesteesbeesseesssessseesssessseesssesssesnssesnsenn 2p
4. Ininteriorul unghiului AOB ludm punctele C si D precum si semidreptele OC si OD. Astfel se formeazd
mai multe unghiuri. Mdsura unghiului AOB este 120°, OC si OD sunt bisectoarele unor unghiuri.
Aflati mdsura unghiului AOC.
Rezolvare
Cazul I. OD este bisectoarea unghiului AOD
a) OC este bisectoarea unghiului AOD = m(HOC) =307 ....vvvervveereeiesssiene e s sssssesesens 2p
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b) OC este bisectoarea unghiului BOD = m(QOC) 007 ettt e nae e snae s 2p
Cazul II. OC este bisectoarea unghiului AOD = m(HOC) =60° .....ouevvereeecreeeeeeeeeeeeee e e 1p
Cazul ITI. OC si OD Tmpart unghiul in trei parti egale

) 2 MAOC) ZA0° oot 2p
D) = MUAOC) Z80° oo e 2p




