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Clasa a XI-a
Barem de corectare
Problema 1

Inlocuind pe n 1n relatia de recurentd obtinem :

1
ag =§ﬂl'|'2
=] +2

L
By = JGy-1 T 2.(2p)
Inmultim relatiile anterioare cu 1, 3, 3%, ... , respectiv 3" si le adunam. Obtinem :

T a, =2+2(1434 34+ 377 2p)

Efectuam calculele si in final obtinem @, = 3— —YuE N 2p)

Hﬁ—h

Ca urmare limita sirului este 3. (1p)

Problema 2
a) Evident 4¥B = BA® v ke N" (1)(1p)

Inductie matematica dupa g € M™: p=1 evident
Dacid (AB)* = A¥B* atunci (AB)** = (AB)(ABR)* = ABAFB® (1p)
Folosind relatia (1) rezultd (AE %" = AAYBE" = A*TB*"L. (2p)

b) Din ipotezi rezulti A**™2*F = @, .(1p)
Din a) avem (AF)*¥2 = giWapgaud_ (1p)
= J#Epgpiii = g (1p)
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Problema 3

Din ipotezd rezulti 4°B% = [, ,A*F =4 ,4B*=EF. (lp)
Caurmare (A* + A+ L)J(B* + B+ L) =A*+PB* +24+2F+3L, . (2p)

det(A®* + B* + 24+ 2B +3L) = det(A* + A+ L) - dst(B* + B+ L) (1) (1p)

Stim ca det(4® + A + 1) = det [[A +iL) + %EH_] =

=det (4420, + 1L ) - det(A+ 2L, 4458 )=

"m0 (2 @p)

= ‘r.fat (a+in+2)
Din relatiile (1) si (2) rezulta concluzia. (1p)

Problema 4

a) fneconstantd = Ja,b € R cu f(a) # f(b)

Alegem sirurile x,=a+nT , y,=b+nT, ¥ = € M" unde T>0 este perioada lui f  (1p)
Avem X, > , f(x,)="f(@) —» f(a)

Yo 2>, f(y,)=f(b) > f(b) (Ip)
Deci nu exista lim f(x). (1p)

b) Fie T,>0 si T, perioade pentru f, respectiv g

¥YxelK, f(X+T2)-f(X):f(X+T2+nT 1 )-g(x+T2+nT1 )+g(x+T2+nT 1 )-f(x+nT1 ):
=[f(x+T,+nT;)-g(x+T2+nT;)]+[g(x+nT)-f(x+nT)] 2p)

Trecand la limita pentru n — o si folosind ipoteza obtinem f(x+T,)-f(x)=0 ¥ x € K (1p)

In concluzie f'si g au aceeasi perioada si conform punctului a)= f(x)-g(x)=constant=0 ¥ x € E. (1p)

Notda: a) Fiecare corector acordd un numadr intreg de puncte.
b) Orice alta rezolvare corecta se puncteaza corespunzator.
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