Olimpiada n#onali de matematic
Etapa loca, 15 februarie 2014

ClasaalX a

2x+[y]=5,3
1. a) Rezolva sistemul de ecui {[ ]+[y] s
X y: 1
undefa] reprezint partea intreaga nunarului real a .

Gazeta Matematicd, supliment 10/2013
b) Determing numerele naturale nenukepentru care egalitatea

{x+ {x+%} ={nx} +% este adewati pentru oricexOR ,

unde{ a} reprezin partea fragonai a nunarului real a
Lucian Dragomir, ViitoriOlimpici.ro 2013

2. Senoteazcu F mulimea fungilor f:7Z - Z cu proprietateaic
f(a+b)=>f(a)+ f(b), Da,b0Z.
0] Aratati ca exist f OF cu f(0)#0.
(ii) Demonstré ci, dag f OF si f(1)=|f(-1)=1, atunci f(0)=0si f(2)=2.

* % %

3. Determina numerele intregix, y,n pentru care sunt adénate egalitile
x+y=2"si x> +y?=n3

Lucian Dragomir

4. Se considerun triunghi oarecar@BC si puncteleM [(BC), N (CA),P O (AB) astfel incat
BM =MC, AN = 2[NCsi AP =3[PB. Dac T este mijlocul lui(AC) si Reste simetricul luiM
fata de N, aitagi ca puncteleP,T,Rsunt coliniare.
Gazeta Matematica 3/2013

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp delucru: 3 ore.



