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BAREM -clasa a Xll-a
1) @) Se VEIIfICA QITECE ....eiiiiiiieieiiie ettt e et erae e e e sre e s sreennes 2 p.
D) Elementul NEULIU €ST8 A(=1) ..oeiuee e ene e e 1p.
Simetricul elementului A(N) €Ste A(- N = 2) ceveiie it 1p.
AKE=1)- (A(PE=1)) = A(K = PX 1) +errerrrrerrrereeeereeeeeeeseseeseseseessseeeesseeees e esseseessseeeseeeeees 1p.
C) T:G Z, TLAK)ZK AL toreereeeieeeiee ettt n et eb e e en e 1p.
LI 40 ] 10101 151 1 PSR R 1p.
2)a) ee P 1p.
Xer:>X_ler ....................................................................................................... 1p
Dacd xeG, si x=x", atunci x* =e, de unde x=x""=e, deci G, este o reuniunea 2p.
ui {e} cu multimi disjuncte de forma {x,X ™}, X#@ w.errrreerrrermrrerneeenreeenreseeeesaneeenns
b) Daca G, = {e,a,b} si ab=ba , atunci a,be G, si ab=e , ab - contradictie - , iar 2 p.
daca ab=ba, atunci abaeG; si aba#e€,a,b0- CONradiCtie ........cccvrvrrrreriiirrieiie e
Un exemplu pentru care G, are 4 elemente este grupul lui Klein ................... 1p.
, 1
X cos; X#0
3)a)Fie G:R->R, G(x) =
0 ,x=0
Se demonstreaza cd G derivabild pe R ......cccoviiiiiiiiii 2 p.
2xcos§ X#0
G'=f+h,unde h:R—>R, h(x)=
0 ,x=0
= f=G'-h, hcontinud =fadmite primitive ...........cccccceerriiiiiiiiiiie e 2 p.
b) Un exemplu este f:[-11]— R,
.1 2 1
2XS|n—2——COS—2 X=0
X X X
FUX)=1 ettt 2.



c) Un exemplu este f:[-11]— R,

1,x#0

LG R TP
10,x=0

4)a) F'(x)=(f"(x)+ f() F(x)e* 20, (V)X €R =F CONVEXA w.vvvveeerrreeserreeereeeeesrsssnn

g(x)=e*f(x)—x, g"=F">0, deci g’ crescatoare. Din g'(0)=e°(f(0)+ f'(0))-1
dedudem cd g'>0 pe [0,0)si g'<0 pe (-=,0], deci 0 este punct de minim al func‘g1e1 g,
iar valoarea minima €Ste g(0)=0...euerervrurirrreiriririeriieeeie sttt sttt

b)
ij” f(x)dx > j:x”+1e‘xdx, NEN ettt
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