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1. Se consideri numirul x=v7 + V13 - V7 - V13 .
a) Aratati ca x’€ N.

b) Aflati partea intreaga a numarului a=(x-1)
c) Calculati (x*-2x-1)*"

2019

Solutie :

a)Se aratd ca X°=2 3 puncte
b) 0<a<1 deci [a]=0 2 puncte
c) (-2x-1)*M=-1 2 puncte

i = 1,1, 1 6
2.Se da multimea A={(a,b,c)eQ / L el }.

a) Scrieti un triplet (a.b.c) € A.
b) Aritati ca (a,-a,c) € Aoricarear fiasicdin Q.
¢) Aritati ca a’+b?+c’# 6, oricare ar fi a,b,c din A .

Solutie:

a) De exemplu (6,3,-3) 2 puncte

b) Prin R.A. 2 puncte

c) ab+ac+bc=6 si 2ab+2ac+2bc=12.Daca a’+b*+c*=6 si 2(a*+b*+c?)=12 prin scadere se obtine ca
a=b=c=+/2 ¢ Q 3 puncte

3.Pe planul patratului ABCD se ridica perpendiculara SA=AB=a+/3 .Fie Me(BC) astfel
incat MC=a.
a) Aratati ca BDLSC.

b) Aflati distantade la S la MD.,

Solutie :
a) BDL AC, | BDL(SAC) deciBD.LSC.

BDL SA 3 puncte
b) AAMD:32iz . 1 punct

DM-AP

Fie APLMD , Aamp= S In AMCD , MD=2a si AP=3a/2. 1 punct
Din T.3.P. avem ca SP_LMD deci d(S,MD)=SP. 1 punct




Din T.P.avem ca SP:a‘/zH : 1 punct

4.Se considera tetraedrul ABCD in care AC=AB+CD. Fie [AE bisectoarea +BAC ,E€
BC.Construim BF LAE, FEAE.Fie BFNAC={G} si CFNnAB={P}.Paralela prin P la dreapta
BD intersecteaza dreapta AD in Q.Notam CQNDG={R}.Demonstrati ca :

a) [AB]=[AG].

b) PQ Il FR.
c) CQ este bisectoarea <ACD .
Solutie:

a)AELBG si AE bis.<BAG avem AF bis.si inaltime deci 4AGB isoscel ,deci AB=AG si AF

mediana avem ca FB=FG. 2 puncte
b)Din PQIl BD avem PQII(BGD) 1punct

dar (CPQ)N(BGD)=FR I deci FR|IPQ 1 punct
c)AC=AG+GC si AC=AB+CD avem AG=AB deci CG=CD avem 4CGD isoscel de baza

DG. 1 punct
Ina GBD

FRIIBDsi FG=BF deci FR linie mijlocie si avem GR=RD. 1 punct

In 4DGC isoscel ,CR mediana deci CR bis.«GCD avem ca CR bis.<ACD. 1 punct



