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Clasaa V-a

1 FELADAT

Adottak a kovetkez6 szamok
x=p:09 1 (5P 1 (52 |22 3-36s y=100: p3+34:[2-32) 118340 .12
a)Hasonlitsatok 0ssze a 3" és 5 szamokat

b) Bizonyitsatok be, hogy x*°"* + y**'* nem teljes négyzet.

2 FELADAT

Adottak az x,y, znullatol kiilonb6zd természetes szdmok. Ha elosztjuk az x szdmot y-al, a

hanyados 4 és a maradék 3. Ha elosztjuk az y szdmot z-vel, a hdnyados 5, a maradék pedig 4.
a) Mutassatok ki, hogy x = 100.

b) Hatdrozzéatok meg az x, z,¥ szdmokat, tudva, hogy x + v + z = 153,

3 FELADAT

a) Mutassatok ki, hogy M € N, ahol x szamjegy.

X9x + x6
b) Szamitsatok ki 2014 —(2013-2012+2013):2013>.

4 FELADAT

Adottak a kdvetkez6 halmazok: A={x € N'| 2'x < 8},
B={x EN*|x=2"" n€E A},
C={xeNlx=m-n, mEB,n&EA, m>n}.
a) Hatdrozzatok meg az A, B és C halmazok elemeit;
b) Hatarozzatok meg az A M B M C halmaz elemeit;
c) Allapitsétok meg a kovetkezé kijelentés logikai értékét: “Az (AU BUC)\ (AN BN C)

halmaz elemei csak egymast kdvetd szamok lehetnek.”

Megjegyzés: Minden tétel kotelezo. Munkaido 2 ora. Minden feladatra legtobb 7 pont jdr.
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1 Feladat
Hatdrozzdtok meg az a és b természetes szamokat, tudva, hogy [a,b] 15-sz0r nagyobb,
mint (a,b) és 5a+3b=150. Az [a,b] a két szam legkisebb kozds tobbszorosét és (a,b) a két

szam legnagyobb kozos osztojdt jeloli.

2 Feladat
1 2 201 1 1 1
a)Adottak az a=—+—+§+ +£ és b=—+—+—+...+ szdmok. Igazoljdtok, hogy
2 3 4 2014 2 3 4 2014
a+b N
3

b)Szdmitsdtok ki S =7+14+21+...4+364 osszeget és igazoljdtok, hogy 53/S .

3 Feladat

6 évvel ezelott a kislany életkora, édesanyja életkoranak 0,2 -e volt , mig 9 év
miilva a kisldny életkora, édesanyja akkori életkordnak 0,5 -e lesz. Hdny évesek jelenleg

kiilon- kiilon?

4 Feladat
Az AB és CD egyenesek O pontban metszik egymdst. Tudva, hogy [OM, [OT, [OR
félegyenesek a BOD, DOM illetve COB szogek szogfelezoi és m(AéM ) =130°, szdmitsdtok
ki:

a) m(ROM) és m(AOD) ;

b) az AOC és BOR szigek szogfelezdi dltal bezart szog mértékét.

Megjegyzés: Minden tétel kotelezo. Munkaido 2 ora. Minden feladatra legtobb 7 pont jdr.
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1 Feladat

Hatdrozzdtok meg az x egész értékeit,

\/(1—\/5)2 +\/(\/§—\/§)2 +\/(1—\/§)2 +\/14—6\/§ +\/6—4\/§

x=17

amelyekre E(x) = kifejezés

értéke egész szam.

2 Feladat

. : . 1 1
Hatdrozzdtok meg az a raciondlis szdmot, tudva, hogy [ J-a + \/g

Jo+ 45 ' J9-45

raciondlis szdam.

3 Feladat
k 1 1

nn+k) :n n+k

a) Bizonyitsdtok be, hogy ,Vn,ke N

b) Adottak a kovetkezo szamok:
1 2 3 4 5 6 7

és b=3+8+13+..+10018.

+ + + +
2.3 35 5-8 812 12-17 17-23 23-30

Mutassatok ki, hogy I = 15a+1 b eR-Q.

002

4 Feladat

Adott az ABC tetszoleges hdaromszog. Fel lehet-e osztani 16384 kongruens hdromszogre?
Indoklds.

Megjegyzés: Minden tétel kotelezo. Munkaido 3 ora. Minden feladatra legtobb 7 pont jdr.
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1 Feladat
Legyen a,b € Riigy, hogy a=b—1és b €[1;3]. Mutassuk ki, hogy:
Ja? +b* —2b+1++a’ +b> —4a—6b+13 =2./2.

2 Feladat
a) Az ABCD négyzet és az ABEF téglalap sikjai merolegesek egymasra. Ha AB=40 cm,
BE=30 cm, szdmitsdtok ki d(D,EF) és d(E,AC).
b) Az OLEMPICS kocka élének hossza OP=6 cm.
Szdmitsdtok ki: i) annak a téglatestnek a testdtlojdt, amelyet két, ilyen kocka egymds mellé
helyezésével nyeriink ;

ii) d(M, (PLC));

iii) m( < (OC, (OLE))).

3 Feladat
Adott E(x,y) =2013x-2014y-1
a)Ha xe[-1;1] és ye [-2;-1] mutassdtok ki, hogy E(x; y)>0;

b) Hatdrozzdtok meg az E(x,y) maximdlis értéke osztoinak szdamadit.

4 Feladat

Adott az A,B,C,D négy nem koplandris pont és G;,G»,Gz a BCD 4 ACDyilletve az ABD 4
sulypontjai.

a) Mutassdtok ki, hogy a (G1G,G3) és az (ABC) pdrhuzamos sikok;

b) Bizonyitsdtok be, hogy az AG;, BG, és CG; dsszefuto egyenesek.

Megjegyzés: Minden tétel kotelezo. Munkaido 3 ora. Minden feladatra legtobb 7 pont jdr.
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