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OLIMPIADA DE MATEMATICA
Etapa locala — 9.02.2013- Clasa a VII-a

1. a) Calculati media aritmetica si media geometrica a numerelor 3(51 _ﬁj si b unde:
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b) Fie:
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vZ+1 3442 Vit T T+

S neN”.

Determinati valorile lui ™ pentru care @n "= S012
2.a) Fie ecuatia 2ab—a—4b =4, unde a,be Z . Determinati perechile de numere (a,b)

care verifica ecuatia si pentru care v/a-b € N

b) Gasiti cea mai mica valoare a expresie :

B(x,y)=vx2 +4x+5+ \/y2 —10y +29 unde x si y sunt numere reale.

3. Se da triunghiul ABC cu (4B) = (4C) siunghiurile A4 si B sunt direct proportionale
cu numerele 2 si 4. Fie D simetricul punctului C fatd de 4B. Sa se determine masura unghiului DEB,
dacd punctul £ € AC si DE + EB este minima.

4. InAABC , mlaABC) = 2 -mlaACE) siAf L BC (& a FC)). Punctele E siC

sunt situate de o parte si de alta a dreptei AD astfel incat FE L AE i 4EAB = 44CF
Bisectoarea unghiului AED intersecteaza dreapta AC in M. Dacd #8}= AE n BC | aratati ca:

a) ABHA,AAHC sunt isoscele;
b) MCDE este paralelogram;

c) perimetrul paralelogramului MCDE este egal cu perimetrul triunghiului ABC.
(G.M. nr. 10/2012)

Toate subiectele sunt obligatorii.

Timp de lucru 3 ore. Fiecare subiect rezolvat corect se noteaza cu 7 puncte.
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BAREM DE NOTARE

l.a
1
=1-3=3 te-g=2-® Ip
B 2 YE e 2p
Mg =3 Me =L e, 1p
1.b
Sam AT T =01 e, 2p
well2,5..,2008%-2} Ip
2.a) Ecuatia este echivalenta cu a(2b—1) —2(2b—l)—2 =4 (1p)
(a-2)-(2b-1)=6< (1p)
a-2=2 a=4 a-2=-2 a=0
= (F) = =,/0-(-1)=0eN (1p)
2b—-1=3 b=2 2b—-1=-3 b=-1
a-2=6 a=38 a-2=-6 a=-4
o (F) o =.(—4)-0=0eN (1p)
2b-1=1 b=1 2b-1=-1 b=0
2.b) Scrie : E(x,y)Z\/(x+ 2)2 +1+ \/(y —5)2 Ao Ip
Scrie: (x+2)° +1>1 ; (=5 +4>4 ... Ip
Min E(x,y)=5 care este luat pentr x=-2 §1y=5..............ccceennn. lp
3. Solutie:
Z( A Z(B Z(C
mi(d)_mi(8)_me(c) y
2 4 4
mA(A):360 si
mL(B)zmA(C):72°. 2p)
Daca D este simetricul punctului C fata
de 4B, atunci (AC) = (4AD) = (4B). (1p) n E
Fie F simetricul lui D fata de AC si
BFNAC = {E} . Intrucat AC este
mediatoarea lui (DF) avem DE = EF, B C

de unde DE + BE = EF + BE = BF . (1p)



Se observd cd (V)M € AC cu M # E avem DM + MB = MF +MB > BF . Minim daci si
numai daca M =E. (1p)

Pentru ca AC este mediatoarea lui (DF) avem aADF isoscel cu
mZ(AFD)=mZ(ADF)=18". (1p)

Intrucat a ABF este isoscel cu mL(AFB) =36 avem mA(DFE) = mé(EDF) =18°, de

unde mZ(DEB)=36" (1p)

4.Solutie
A
£
. M
L
H - B > c

mlaH)= mEABFLC)- mEAEFAR) = m=EALH)

BABH isarcaly BAHC iroscal.

[ED] = linle midilocis in &AHC = ED 1 4AC)

b) | BAED igoscal — EM L AD) cum DC L AD = EM 1DC)
MCDE paralsiogram.

| | et | |

Pycpp =3 -MC | 3-€0; 0.5
Pupgr =AC + AB 4+ BC=AC + HE + BD + D¢ =
c) = AC +HD-BD +BD + D0 = AC 4+ (HD 4+ D)= 1
-2 MO+ 200
Finalizare. 0.5

Orice solutie corecta se puncteaza cu 7 puncte.




