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Clasa a X-a
Barem de corectare si notare

1. a) Dacd numerele X,Y,ze R sunt termeni consecutivi ai unei progresii aritmetice si numerele
a,b,CG(O, oo) sunt termeni consecutivi ai unei progresii geometrice, demonstrati ca
a’?.b**.c*Y =1,

b) Daca numerele a,b,ce (0,1)u(1, oo), demonstrati ca:

bC lgb-Igc ca Igc-Iga ab lga-lgh
I I I
a b C

Solutie:
a) Cum a,b,ce (O, oo) sunt termeni consecutivi ai unei progresii geometrice, avem ca b> =ac. ...1p

Notand cu r ratia progresiei aritmetice: 8’ -b**-¢*¥ =a™ -b* -.¢c " =a " -(ac) -¢c" = .Ap
=a%’ =1 .Ap
bC lgh-Igc Igc-Ilga b lga-lgh
b) Notand E = (—j (FJ (—j , Se logaritmeaza relatia in baza 10. Ap
a c
Se obtine IgE =(Igh—Igc)lgb+Igc—Iga)+(lgc—Iga)lgc +Iga—Igb)+
(lga—Igb)lga+Igb—Igc)=0 2P
Deci E =1e N. .. 1p
2. Pentru a,be(O,l) demonstrati ca are loc inegalitatea: log, 2ab -log, 2ab >1.
a+b a+b
Solutie:
. 2ab
Cum m,(a,b)<m,(a,b), avem ca <+/ab .Ap
a+b
Dar a,be(0,1), prin urmare log, aZal:; > log, v/ab si log, azai > log, v/ab ..2p
+ +
Cum a,be(0,1) rezulti ca log, Jab >0, log, Jab>0si .Ap
2ab 2ab 1

log, ——-lo >lo ab- lo ab==(1+log,b)1l+log, a w1

0. 109, — > log, Vab- log, ab = (1-+log, b1+ log, a) p
Dar %(1+ log, b)1+log, a)= 2+log, Z+ l0g, a >1 deoarece .Ap

log, b+log, a>2,/log,b-log,a =2 Ap



3. Se considera multimile A:{ZEC||Z—x/§—(1+\/§)i|£1} si. B={zeC||z—-i|<1} .

Determinati multimea ANB.

(A. Dobosan, R.M.T. nr. 2/ 2016 - enunt modificat)

Solutie:

Din |z —i|<1rezulti ci multimea B este discul centrat in O (i) de razi r, =1.
Din |z—~/2 - (1+ \/E)I |<1 rezultd ca multimea A este discul centrat in O, (\/E + (1+ \/5))

deraza r, =1.

cum d(0,,0,)i -2 -+2) 42 +i(-2)= 2,
rezulta cele doua discuri sunt tangente exterior.
Unicul punct comun e mijlocul segmentului [0,0, ],

deciz = i+\/§+(l+\/§) = AmB:{Qd{hﬁji}
2 2 2

4. Fie ne N,n> 2. Determinati numerele z € C cu proprietatea ca Z+z" = i(Z -z" )

Solutie:

7+2" =i(z-2") e 2"(1+i)= 2(-1+i) (¥)

Trecand la modul ultima relatie, obtinem | z "5 Z |4 z |
Deci |z|=0sau |z |=1.

Pentru | z |= 0 avem solutia z=0.

... 1 Cia .
Pentru | z |=1 rezultd ca Z =— si inlocuind in (*), obtinem
z

n+l -1+ n+l H n+1 oo T
™= o™ =i ™ =cos> +i-sin>
1+i 2
7+ 2k 7 4 2kx
Prin urmare z = cos-2——+i-sin2—— k € {0,1,2,...,n.

n+1 n+1
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LAp



