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Barem de corectare și notare 

 

1. a) Dacă numerele Rzyx ,,  sunt termeni consecutivi ai unei progresii aritmetice și numerele 

  ,0,, cba  sunt termeni consecutivi ai unei progresii geometrice, demonstrați că 

1  yxxzzy cba . 

     b)  Dacă numerele     ,11,0,, cba , demonstrați că:  
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Soluţie:  

a) Cum   ,0,, cba  sunt termeni consecutivi ai unei progresii geometrice, avem că acb 2
.  ...1p 

Notând cu r rația progresiei aritmetice:     rrrrrryxxzzy cacacbacba 2          ...1p 

100  ca                                 ...1p 

 

b) Notând 
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Se obține       bacacacbcbE lglglglglglglglglglglg                                                 

   cbaba lglglglglg 0                  ...2p 

Deci N 1E .                   …1p 

              

   

2. Pentru  1,0, ba  demonstrați că are loc inegalitatea: 1
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Soluţie:  

Cum    bambam gh ,,  , avem că ab
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Dar  1,0, ba , prin urmare ab
ba

ab
aa log

2
log 


 și ab

ba

ab
bb log

2
log 


                              ...2p 

Cum  1,0, ba  rezultă că 0log aba , 0log abb  și              ...1p 
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 2loglog2loglog  abab baba                                                                                           ...1p 

 



 

3. Se consideră mulțimile   1|212||  izzA C  și  1|||  izzB C . 

Determinați mulțimea BA . 

          (A. Doboșan, R.M.T. nr. 2/ 2016 - enunț modificat) 

 

Soluţie:  

Din  1||  iz rezultă că mulțimea  B  este discul centrat în  iO1
 de rază 11 r .                         ...1p 

Din   1|212|  iz  rezultă că mulțimea A  este discul centrat în   iO 2122   

 de rază 12 r .                                           ...1p 

Cum       2|22||212|, 21  iiiOOd ,                                                               ...2p 

rezultă cele două discuri sunt tangente exterior.                                                                               ...1p 

Unicul punct comun e mijlocul segmentului  21OO ,                                                                       ...1p 
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4. Fie 2,  nn N . Determinați numerele Cz  cu proprietatea că  nn zzizz  . 

 

Soluţie:  

     izizzzizz nnn  11  (*)              ...1p 

Trecând la modul ultima relație, obținem |||||| zzz n                                                                ...1p 

Deci 0|| z  sau 1|| z .                                                                                                                ...1p 

Pentru 0|| z  avem soluția 0z .                                                                                                ...1p 

Pentru 1|| z  rezultă că 
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