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Subiectul |
Sd se determine restul impartirii numarului 1:2-:3+4- ....-69 -70 + 1234 la 2013.

Solutie:

2013 =3 11 501 oonrii i e et 2PUNCEE
1-2-3-4- ...-69 -70=1-2-3-4- ... -11-12 -....- 61- 62- ... -69 -70 =

=2013-1-2:4- ... -10-12 -....- 60- 62 ... “09 "TO oot 2puncte
1234 < 2003 e 1 punct
1-2-3:4-....-69 -70 + 1234 =2013-(1-2-4- ... -10-12 -....- 60- 62- ... -69 -70) + 1234 .... 1 punct
conform Teoremei Impartirii cu Rest, restul cerut este 1234..........cccoueeiiieineeiinnnn, 1 punct

Subiectul 11
Se considera opt numere naturale distincte. Efectudnd toate sumele oricdaror sapte numere, din
cele opt, se obtin rezultatele: 42, 47, 50, 52, 54, 55, 56, 57. Determinati cele opt numere.

Gazeta matematicd
Solutie:
Notim cu a,,a,,3,,8,,8,d,,a,, 3, Cele opt numere.

Adunand termen cu termen cele opt sume, se obtine

7T-(a+a,+a,+a,+a,+85+a, +85) =413 e 2 puncte
A +a, +a+a,+a +8,+8;, 83759 i 2 puncte
Numerele sunt: 2, 3, 4,5, 7,9, 12, 17 ..ottt e ane 3 puncte

Subiectul 1

Un numdr natural de forma abcd se numeste superb daca 4- ab=cd .
a) Cite numere superbe existi ?
b) Aratati ca orice numdr superb se divide cu 13.

Solutie:

Q) 410 < 4-AD K99 oottt ettt ettt ettt 2 puncte
LO S AD S 24 oottt ettt et r et ettt r et 1 punct
SUNE 15 NUIMEBIE ...ttt ettt et e s e e as e e e stbe e e sbbe e e baeennes 1 punct

b) abcd = 100-ab+cd =100-aD+ 4D =104 8D ....oveevverrereereeeeeeeeeeeesceer e, 1 punct
104-AD =13-8-D «.oveveeeeei oo ee e ee ettt 1 punct
FINalizare ........oooii e, 1 punct

Subiectul IV

Se considerd numerele 1, 2, 3, ...agezate in urmdtoarea schema de joc tip DARTS ( joc cu sageti
la finta)



a). Desenati urmatorul cerc cu numerele corespunzitoare. Pe al catelea cerc se gaseste
numdrul 20137

b). Si se calculeze suma numerelor pe verticali pind la al -10-lea cerc inclusiv,
numdrdnd din interior spre exterior.
¢). Daca o sageati DARTS nimereste intre doua cercuri consecutive definim scorul ei ca fiind
diferenta dintre suma numerelor de pe cercul mare si de 4 ori suma numerelor de pe cercul mai
mic. Sd se precizeze pozitia unei sageti cu scor 128.

Solutie:
). Pe urmatorul cerc se gasesc numerele 16, 17, 18,19, .31 ..o, 1punct

Observam ci pe verticald, primul cerc are cel mai mic numar pe 2°, cercul al doilea pe 22, cercul
al treilea pe 2°, etc.
Cum 2% =1024 i 2*° <2013 <2™ =2048, numarul 2013 se gaseste pe al -10-lea cerc........ lpunct

b)

Pe verticald avem doud sume 1+2*+2%+.. +21% i 3-1+3-2+3-2%+...+3 -2°

S, = 1+2M2%+. +219=2"1 jar S, =3-143-243-2%+..+3 -2°= 3 -2"%1) ... 2puncte
Suma ceruta este 2'-1+3(2'°-1)=2"°(2+3)-1-3= 5-2'° -4 (poate fi lasat -1-3) ................. 1 punct
c).

Observam urmatoarea regula: numerele scrise pe al-n-lea cerc intre doua numere ale cercului al-
(n-1)-lea sunt egale cu suma acestor numere de pe cercul al-(n-1)-lea. Exemplu 9=4+5, 11=5+6,
13=6+7, etc, cu exceptia ultimului numar 15=7+8=7+4+4 ... ... ... lpunct
Constatam ca suma numerelor de pe cercul al-3-lea este de 4 ori suma de pe cercul al-2-lea si inca
4=2. In general, suma de pe cercul al-n-lea va fi cu 2! mai mare ca de 4 ori suma de pe cercul
al-(n-1)-lea.

Sp=2"+2"M+14+2M+2+,.2"2™ 1, far  Spg=2" 2" 1420424, 2" 42"

="t 2, M1 ="M L 2M201=2" 2 14 22" Deci S, -4 Spg= 2™

Cum 128=2’, sigeata va ajunge intre cercul 7 sicercul 8...........coovveeiiiuiiieeeeeeeis, 2puncte



