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SUBIECTUL |

Daca 3 caiete si 5pixuri costd 22 lei iar 4 caiete si 2 pixuri costa 20 lei, cat costa 10 caiete si 15 pixuri.

autor prof.Chis Maria
Barem de corectare
Adunand obtinem ca 7 caiete si 7 pixuri costd in total 42 1ei.......ccceeveeniieniiniieenenne. (2p)
Asadar 1 caiet i 1 pix costad 42 11 : 7 =6 L€1.c..eevueiriiiiiiiiieiieceee e (1p)

Inmultind cu 3 obtinem ci 3 caiete si 3 pixuri costd 18 lei , scizand din relatia din enuntul problemei : 3

caiete si 5 pixuri costd 22 lei, obtinem pentru 2 pixuri pretul

de 4 lei, deci 1 pix COStA 4 1€1:2=2 1€1..uieuiiiiiiiiieiieeie et (2p)
6 1ei— 2161 =4 161 COSTA UN CAICL......cccveiiiiiieeiieeeiieeeieeeetee et e e ste e e sete e e teeeseaeesaaeesssaeesasaeenseens (1p)
104 lei + 15 2lei =40 lei + 30 lei = 70 lei (10 caiete s1 15 piXuri)....ccceveeeeveeerveeennenn. (1p)

SUBIECTUL I
Se dau numerele a si b, a > b. Daca la impartirea lui a la diferenta lor obtinem catul 2 si restul , care
este catul si restul impartirii lui b la diferenta lor?

E:14143, nr. 3/2010
Barem de corectare
Notand d=a-b avem a=2d=+3. ......cciiiiieie e 2p
Scézand din ambii membri pe b obtinem a-b=2d-b+3 .........cccoiiiiiiii 3p

sau d=2d-b+3, de unde b=d+3. ... e 1p
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Asadar catul si restul Tmpartirii lui b la diferenta a-b sunt 1, respectiv 3. .......ccccceeverienennnene. 1p
SUBIECTUL I
Aratati cA numdrul n=1+3+5+........... +2011+4 2013 este patrat perfect.
Barem de corectare
A= 142 +3+4...... +2012+2013 - (2+4+6+.....+2012) 2p
A=2013*(2013+1) : 2 - 2*%(1+2+...... +1006) 2p
A=1007*(2013 - 1006)= 100F* 3p

SUBIECTUL IV
Fiind date numerele g = 2°*° —3.2"% —3.2"% _ 2% i p = 2" si se determine ultima cifri a

numarului a +b

selectata de prof. Muresan Marius din Matematica, auxiliar, cl. A V-a, Ed.Gil)

Barem de corectare si notare

scrie conditiile pentru ultima cifra ...1p

finalizare, u(21995 )z w8, 3p
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SUBIECTUL |

1 1 1
+ +..+
1-2 2.3 100-101

Aratati ca numarul 4 =2- (1 +2+3+...+ 100) . [ jeste patrat perfect.

Propusa de prof. Marius Muresan (Manual cl. a VII-a, Ed. Teora)

Barem de corectare si notare

Calculeaza 1+2+3+...+100.............. 2p
Scrie relatia ! = ot . Ip
(k+1) k k+1
Calculeaza a doua paranteza............. 2p
Finalizare................coooiiiiiiin, 2p

SUBIECTUL I

Aflati numerele naturale asi b stiind ca cel mai mic multiplu comun al lor este de 15 ori mai mare
decat cel mai mare divizor comun al acestora si 5a +3b =150

E: 14397 GM 10/ 2012

Barem de notare

(a;b)=d = a=dx, b=dy, (x;y)=1= [a;b]=dxy Ip
[a;b]=15(a;b) < dxy=15d < xy=15 Ip
(x;y)e {(1;15); (3:5); (5:3); (15;1)} Ip
(a;b)e {(d;15d); (3d;5d); (5d;3d); (15d;d)} Ip
5a+3b=150<:>de{3;5;€;% },dardeN=>de{3;5} 2p
(@b)e {(3;15); (15:25)} Ip

SUBIECTUL Il
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.o o +
a)Demonstrati cd numarul A= 122" — 221 >3

22013 + 32013

b) Aratati ca numarul B = este divizibil cu 5.

Barem de notare

1 a) A — 32H+3 24n+6 _ 22n+1 221’1+3 32n+3 lp
A — 321’1+3 ) 24n+4 (22_ 1) lp

A — 32[1*4 2411*4 — (3[1*2 22I1+2 )2 lp

b) B este divizibil cu 5 daca are ultima cifrd 0 sau 5 Ip
UB) = U(2+3)=U(5)= 5 Ip

SUBIECTUL IV

este patrat perfect, oricare ar fi n, numar natural.

autor prof. CHIS MARIA

Se consider unghiul MON cu mésura de 90° si punctele coliniare A,0,B astfel incat OE(AB) .Daca (OE

este bisectoarea unghiului AOM iar (OF este bisectoarea unghiului BON,aritati ci m(<EOF) = 45 sau

m(<EOF) = 135",

Selectata de prof. POPAN TIBI VASILE, G.M. nr. 1 -2010

Barem de notare

m(<AON) + m(= BGM)Y=90" ........ccooooiiniiiii,
m(= AGE) = 45% 2m(= ACN) ...
(s BOFY = 45% + 21000 BOMY e cee v e e e wen e sen wen

Finalizare m(= EQF) = 457 i v v woe van s e srm sen svn sre sen sen wrns

Pentru cazul dreapta AB prin interiorul unghiului ........
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SUBIECTUL |
. < _E=T , T VE=R s ey
Flenumaril 4 =r + Tmm T mmen + o e
Determinati numarul natural 1, astfel incéat valoarea lui A sa fie :%z.
autor prof. Bréda Francis

Barem de corectare

—IVI—Z E-+3 5-+4 vie+ 1—+m
A= fz( ettt st ——— e i 20

Y23 VERE v B fﬂ'f'ﬁ-l' 1)

[—
=4Z(2 Lt j=q9— 2
141_*;3[“;1:. ﬁ;m} 1 i\*ln-il IIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIEF

(2 _»-s 2 _ s 2 26
1_"'J.l”"1=m - -\fn-il=m_}n+1=':n+1}5 — =17 .. . 3p
SUBIECTUL II

Sa se determine toate perechile de numere naturale (x, y) care satisfac conditia: x* -y =1512—x".
autor  Valeriu Gornoava
Barem de notare
¥ oy=1512-x & x -y+x’ =1512 < xX*(y+1)=1512. 2p
Dar 1512=1*-1512=2-189=3.56=6"-7. 2p

Rezulta ca in multimea numerelor naturale

(xs+1) e{(1;1512)5(2%5189)3(3%556)3 (6" 7)) 1,5p
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De unde avem (x;y) e {(1;151 1);(2;188);(3;55);(6;6)} 1,5p

SUBIECTUL Il
Fie ABC un triunghi dreptunghic in 4 sicu m(< B): 60°,1ar D si E pe latura BC astfel incat
m(< CAD)=10" si (AE bisectoarea unghiului < BAD . Aritati ca [4D]=[CE].

G.M. nr. 5/2012

Barem de corectare

Calculum masurilor unghiurilor.............c........... Ip

AEAD isoscel de unde m(< AED)=140"............ Ip

F simetricul lui E fata de AC de unde rezulta ca ACEF echilateral = CE = EF ...... 2p
AAEF isoscel = m(< FAE) =100 .. Ip

= AAEF = AEAD = EF = AD ;dar CE = EF = AD =CE

SUBIECTUL IV

Fie [AB] un segment si M mijlocul lui. In acelasi semiplan fatid de AB se consider punctele C si D iar
in semiplanul opus se considera punctul E astfel incat triunghiurile ADM,BCM,ABE sa fie

echilaterale. Demonstrati ca:

3
a) A gz =Z'AABE

b) AN = NP = PB unde {N}=DE N 4B si {P}=CE N AB

Propusa de prof. Cosma Dorin

Barem de corectare

a) AABCD=AADMTADCMEABCMT3AADM ..o Ip,
AABE:4AADM, CaACl AABE [JAADM . .o e 2p
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¢) ADNM [ AENA  (tfa)=>2L  =DY =1 -SAN=ONM...........ccevrrrrnn... 2p.
CumBP=2MP . ... Ip
NM=MP=>AN=NP=PB. ... e, Ip
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SUBIECTUL I

a) AmmﬁcéA=———2——wa2+ngeZ
V23+8J7

b) Demonstrati ci daci x,y,z sunt numere intregi impare, atunci y* —4xz nu poate fi pitrat perfect.

Selectata de catre prof. Faluvégi Melania din Gazeta Matlap nr.10/2012

Barem de corectare

— 4= 9 +5+[=94‘ﬁ+5+ﬁ=4—ﬁ+5+ﬁ:9ez .......... 2p
4447 16-7

b)Fie x,y,z numere intregi impare, adicid x=2n+1, y=2m+1, z=2p+1 si presupunem ci y* —4xz

este patrat perfect =y’ —dxz=02m+1) —42n+1)2p+1)= 2k +1), deci:
4m® +4m+1-4(4np + 20+ 2p +1) = Ak% + 4k +1|-Loeeeoeeeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeee s 2p
= 4m® +4m —4dnp +2n+2p+1)=4k> + 4k 4= m* +m+—(dnp +2n+2p+1)=k* +k =
m(m+1)—(4np +2n+2p +1) = k(k + 1) unde m(m +1)si k(k +1)fiind numere
pare=>4np+2n+2p+1 numar par, ceea ce este imposibil, deci presupunerea facutd este
incorectd=> y° — 4X2 N €Ste PALFAL PETTECL. .....c.oeeeeveeeeeeeeeeeeeeeseeeeereeeeeeeenns Ip
SUBIECTUL II

Aratati cd oricare ar fi n , numar rational pozitiv nenul , astfel incat

1 2 2013 | 1 1 1
+ +...+ = 2012, atunci + +.o—=—
n+l n+2 n+2013 n+l n+2 n+2013 n

autor Valeriu Gornoava
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Barem de notare

1 2 2013
fot——

+ =2012
n+l n+2 n+2013
& ! -1+ 2 —-1|+...+ ﬂ—l =-l< 2p
n+l1 n+2 n+2013
-n -n -n
& + +...+ =-l 2p
n+l n+?2 n+2013
= ! + ! +..+ ! =1 1,5p
n+l n+2 n+2013
1 1 1 l

+ +...+ =—, 1,5p
n+l n+2 n+2013 n

n numar rational strict pozitiv .

SUBIECTUL I

In triunghiul ABC, AB = AC =30 cm si BC = 36 cm.Fie D mijlocul laturii BC . In punctul A se ridica
perpendiculara AM = 10 cm,pe planul (ABC).

a)Calculati MB si MD;
b)Fie [AE si [AF bisectoarele unghiurilor MAB si MAC E € (MB),F € (MC).Aratati cd EF ||
(ABC);
c¢) Calculati lungimea segmentului EF.
Selectata de prof- POPAN TIBI VASILE Culegere de
probleme —CLUBUL DE MATEMATICA A Ed. ART

Barem de notare

a)Calcularea Tui MB=104T0. ... ... ..o e Ip
M = 21 oo Ip

b)

ME_MA_L ettt 1p
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BB Ll BPIBC.ooiiiioe e, 1P

FE B B

c) EF = 0 Ip.

SUBIECTUL IV

Fie SABCD o piramida patrulaterd regulata AM LSB, BNLSC, CPLSD,DQLSA si R simetricul Iui N

fatd de AC.
a) Demonstrati ca punctele B,R,Q,D sunt coplanar.
b) Aflati masura unghiului dintre dreptele MP si RQ.

G.M.(Nr.5/2012)
Barem: a) figura Ip

QELAC, NRNAC={F! =[AQ]=[QN]

[AE]=[CF], [OE]=[OF] si [EQ]E[NF], ACNBD={0} Ip
QE,NPC(SAC) si QELAC, NFLAC=QE]|INF Ip
[QE]=[NF]=[FR] =EQFR paralelogram =B,D,R,Q coplanare lp
b) [BM]=[DP] si ASDB isoscel =PM |IBD Ip
#(MP,QR) = %(BD,QR)
BD_L(ASC), QN=(ASC) =BD_L0Q Ip

Finalizare Ip
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