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Barem de evaluare si notare

(a+b)?

ab

1..i) Dacd a,b eR,a >0,b >0, demonstrati ca >4,

ii) Dacd numerele a,b,c eR, a >0,b>0,c>0 verifici relatia a’ +b? +2abc+ab=abc?

,demonstrati ca C > 3.

2 2p
) B*0) S 4o a-b)? >0
ab
b) a’ +b? + 2abc + ab = abc’ < (a+b)? + 2abc = abc® +ab 1p
(a+b)* =ab(c—-1)° 1p
2 ]_p
(a+b) — (C_1)2
ab
Deducem ca |c —1| > 2 conform a), de unde ¢ >3 sau ¢ <-1 1p
Cum €>0, avem ca C > 3. 1p

. . {m
2. Sase arate ca daca M si N sunt numere naturale nenule atunci {—} +{
n

intelege partea intreagd a numarului real X.

m

n};tl. Prin {x} se

m n
Cazul I: Daca m=n:>{—}+{—}=0¢1. 1p
n m
. |m n m m n n .
Cazul II: Daca m # n atunci {—} + {—} =—— |:—:| +—-— [—:| s1 presu-
n m n n m m
A . . /m n
punand prin reducere la absurd ca {—} + {—} =l=
n m
m n m n 3p
—+—=1+|— |+| — |,
n m n m
2 2
m n m-+n
adica —+—eN < eN<:>mn‘m2+n2.
n m mn
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Fie d :(m,n).Atunci exista K, peN,(k, p):l astfel incat m=dk si
d2k24‘d2p2
d?kp

n=dp sideci e N, adica

k?+ p°
kp

Dar (k, p) =1, obtinem ca p‘k2 este fals si deci presupunerea facuta este

eN<:>kp‘k2+p2:>kp‘k3+kp2:>kp‘k3:>p‘kz. 3

falsa.

Ca atare {m}+{ﬂ}¢l, vmneN".
n m
CN 1

- AM
3. Incubul ABCDAB'C'D’ , M €(AB),N €(C'D’) astfel incdt — = —— =—, k numr
MB ND’' k

real pozitiv
i) Determinati k pentru care AMNC este isoscel;
ii) Pentru k =1, aflati cosinusul unghiului dintre planele (MNC) si (MBC) ;

Constructia figurii 1p
a) Notim AM =C'N=a=>MB=ND'=ka= AB=BC=CC'=(k+1)a

Calculand lungimile laturilor AMNC , obtinem MC? = a® [kz +(k +1)2] ,

NC? =a®| 1+ (k+1)° | si MN® =a?| (k-1)" +2(k +1)" | %

Cum AMNC este isoscel, avem posibild doar congruenta
(MC) E(NC):> MC?=NC* =
k2 +(k+1)" =1+(k+1)’ = k=1

b) Pentru k=1= AM =MB,D'N =C'N

Notam NP L DC,P e DC, a =(<«((MNC),(MBC))) = cosa = Awrc

AMNC
J6

2 2
Appc =8, Ayne =2 \/gzcosa:?

3p

4. Piramidele patrulatere regulate VABCD si SABCD au apotemele [VM | si [SM | perpendi-

I : . .V 1
culare, M fiind mijlocul lui [AD] . Stiind ci VS = 2SM aritati ca —2282 ==
vaeco 3
Constructia figurii 1p
Notand SV N (ABCD) ={O} searatd cd SO =hg,zp, VO = hyupep 3p
VO =380.
Apep VO Agep -3SO .V 1 3
Vipaco = ABC% _ ABCD3 = Vgpaep §i deci SABCD _ g P
VABCD
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