INSPECTORATUL SCOLAR
JUDETEAN ARGES

Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa locala, 10 februarie 2024 -
Clasaa X -a
SUBIECTE:
a 112 |- 1)?
1. a) Aritati ¢i: Rez = Z(|z +;| - |z —;| ),VZ €C VaeR* (3p)
b) Daca n € N, demonstrati ca:
2064+ 9)" —3(1+8)"=3(7+4D)" = 2+D)"+ (2 - =231 (4p)
2. Fie (a,)n=1, 0 progresie aritmetici cu termeni pozitivi.
. .. aitaztaz+otay .
a) Demonstrati ci; == (;3 ™ > Jaja,,vn €N (2p)
b) Fie (b,)ns1, 0 progresie geometrica cu termeni mai mari decat 1. Demonstrati ci:
g2t > | figh; -Ighy, Vn € N (5p)
3. Se considera functia f: (—o, 0] - —g 5) fx) = arcsm( +1)
a) Aratati ca functia f este strict monotona. (2p)
b) Aritati ca f este inversabili si determinati inversa ei. (2p)
1 (1
¢)Aratatica f(x — 1)+ f (x+1) > f1 (;),Vx € (—oo,—1). (3p)

4. Daca zy, z,, z5 sunt trei numere complexe diferite doui cate doua, astfel incét |z,| = |z,| =
= |z3| =r. Sa se demonstreze ca:

minlaz, + (1 —a)zz — z;| = |Zl — Zy| - |2y — 73] (7p)
a€R 2r

Nota:

Toate subiectele sunt obligatorii.

Fiecare subiect este notat cu punctaj intreg, 0-7 puncte.
Fiecare subiect se va redacta pe cdte o foaie separata.
Timp de lucru: 3 ore.
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