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Clasa a IX-a 

1.Se consideră progresia aritmetică  𝑎𝑛 𝑛∈ℕ∗, unde 0 < 𝑎1 < 𝑎2. Să se arate că 

pentru orice 𝑝, 𝑛 ∈ ℕ∗, 2 ≤ 2𝑝 ≤ 𝑛, există relația:  
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cuegalitatedacășinumaidacă𝑝 = 1. 

 

2.Să se rezolve în ℝ ecuația: 

 𝑥 2 − 2 ∙ 𝑥 + 6 ∙  𝑥 = 𝜋, 

unde 𝑥 reprezintă partea întreagă a numărului real x . 

 

3.Fie𝐴𝐵𝐶 un triunghi oarecare și 𝑂 ∈ 𝐼𝑛𝑡 𝐴𝐵𝐶 un punct mobil. Fie       

𝐴𝑂 ∩ 𝐵𝐶 =  𝐴′  , 𝐵𝑂 ∩ 𝐶𝐴 =  𝐵′  , 𝐶𝑂 ∩ 𝐴𝐵 =  𝐶 ′  , 𝐵′𝐶 ′ ∩ 𝐴𝑂 =  𝐷 . Să se 

aratecă:  
𝐶 ′𝐷

𝐵′𝐷
∙
𝐵′ 𝐶

𝐶 ′𝐵
= 𝑐𝑜𝑛𝑠𝑡𝑎𝑛𝑡. 

 

4.Se considerătriunghiul ABC înscrisîncercul  ,C O R și se notează cu 𝐴′, 𝐵′, 𝐶 ′ 

punctele diametral opuse lui 𝐴, 𝐵, 𝐶, respectiv , , ,a b cG G G centrele de greutate ale 

triunghiurilor𝐴′𝐵𝐶, 𝐴𝐵′𝐶, 𝐴𝐵𝐶 ′.  

a) Să se exprimevectorul a bG G
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înfuncţie de vectorul .AB
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b) Arătațică: 𝒜 𝐴𝐵𝐶 =
9

4
𝒜 a b cG G G  . 

c) Să se aratecădreptele𝐴𝐺𝑎 , 𝐵𝐺𝑏 , 𝐶𝐺𝑐  sunt concurente într-un punct 𝑃. 

d) Să se aratecă O, G, P suntcoliniare, unde O 

estecentrulcerculuicircumscristriunghiului𝐴𝐵𝐶, G  centrul de greutate, iar 

P este punctul de concurenţă. 

 
 

 

Notă: 

 Toatesubiectelesuntobligatorii; 

 Fiecaresubiectse notează cu 7 puncte; 

 Timpde lucru: 3 ore. 

 




