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Clasa a IX-a
Barem de corectare si notare

1. Sa se demonstreze inegalitatile:
a. x*+y*+z2>xy+yz+xz,(V)x,y,z€R.
b.x*+y*+z* 2xyz(x +y+2), (M) xy,z€R

Solutie:
A 2X2 4 292 4+ 222 22XV 4 2YZ 4 2XZ e, 2p
(=92 + (V=224 (X —2)2 20 e 1p
b. foloseste punctul anterior pentru x = x2,y = y2,z = 2% .o 1p
obtine x* + y* + z* = (xY)%2 4+ (¥2)2 + (X2)% oo, 1p
foloseste punctul anterior pentru x = xy,V = VZ, Z = XZ cccccevvercenienenieeeieeenn, 1p
obtine (x¥)? + (¥2)% + (x2)? Z XxYZ(X + Y 4 Z)evieereerieereeeseese e 1p

2. a. Sase calculeze suma:

VT2]+[V2-3] + -+ [Jn -+ D], neN"

b. Sa se rezolve ecuatia:

Solutie:

28k < I+ 1) KK A Lo s esssssssssssesens 1p
[VECK 4 1)] = Koo 1p
VT 2]+ [V273] + -+ [V (ot DEEE 1p

2b.x €10,1),x & Z,x > 1 JUSHITICAIE......ocveieiiece e 1p
obtine ([x] — {x}) (1 - [x]l{x}) S T 1p
[X] 2 {0 [XT{XT = o 1p

[x] >0 =x>0,[x] =neN*\ {1}, {x} = %, atuncix =n + 1/n, ne N\ {1}..1p

3. a. Aritati ci 7- 25"+ 2- 6™ se divide cu 19 pentru orice numair natural n.
! P
o .o 1 1 1 1 . o
b. Aratati ca 1+ Ztate s <2- — pentru orice numar natural nenul n.

Solutie:
3a. Se aplica metoda inductiei matematice

VTGN, ...t Ip

PUOPR L)oo 2p



1 1 1 1 .
3b =< it pentruorice KEN, K=2 ..o 2p

Se insumeaza pentru k de la 1 la n si se obtine relatia dorita............................ 2p

4. Fie triunghiul ABC avand dimensiunile AB =5, AC =7, BC = 6. Notam cu | centrul
cercului inscris triunghiului, cu G centrul de greutate, cu E si F punctele de intersectie ale
dreptei Gl cu AB si respectiv AC, si cu T punctul de intersectie dintre dreptele Al si BC.

Calculati:
- - -
a. AT 1in functie de AC si BC;
- - -
b. Gl in functie de GA si GB;
AE . AF
C. — si —.
EB ° FB
Solutie:
43, AT =AC - ZBC.ocooiiiiiiocee e, 2p
4b.Scrierelatia 0G =(0A + 0B + OC )/3, ¥V O€ P.oovvviiiiiieeeeieeeee 1p
sirelatia. 01 =(60A +70B + 50C )/18,V O€P ..ooovvveeieeeiii 1p
punem G in locul lui O in relatia a 2-a si obtinem:
Ip

GIZ (GAA2 GB) 18
4 c. Calculul rapoartelor (folosind Teorema bisectoarei sau relatiile de la subpunctul b)

AE _ AF _

obtinem : —===—=
EB FB



