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Subiectul I (7p)

Media aritmeticd a cinci numere este 336. Aflati numerele stiind ca primele trei sunt direct
proportionale cu 2, 7 si 12 si al treilea, al patrulea si al cincilea sunt invers proportionale cu numerele
3,4 i 10.

Rezolvare

Notam cele cinci numere cua, b, ¢, d, esiavema +b+c+d+e=1680 ..............civvvvvvcveeee. 2p
a b ¢

—=—=— =k a= 2k b= Tk c= 12k Ip
2 7 12

c-3=d-4=e-1081c=12k=d=90k, e=3,0k ..ccoriiiii e 2p
k=50 = a=100,b=350,c=600,d =450, =180 .....ccootrririiiiiiiiiinienerieneereeieseeneees 2P
Subiectul IT (7p)

a) Aflati numarul elementelor multimilor 4 si B daca:
A={xeN|6<x=<2020 } si B= {x e N| 22015 < x < 22020}

b) Daca A4 si B sunt doud multimi astfel incét card (ANB) = 20, card (4\B) =5 si card (B\4) =1,
determinati: card 4, card B si card (AUB).

Rezolvare

a) 6 <x<2020=>card 4 =2020—6=2014 ... i i e 2P
card B=22020 22015 =22015 (95 _ 1) =31- 22015 . 1D
b) card (ANB) = 20 => multimile 4 si B au 20 elemente comune ...................c.oviervieeceenceeeeee. 1P
card (4\B) =5 => multimea 4 are 5 elemente ce nu sunt in multimea B ................ceovvevceenceeee. 1P
card (B\4) =1 => multimea B are 1 element carenuseaflain 4 ...................ooiiiiiiiiiiienieee. 1P

card 4 =25, card B =21, card (AUB) =20 .. .oiiiiiiiiie i et e Ip



Subiectul I1I (7p)

a) Ardtati cd numerele 4n + 7 s1 5n + 9 sunt prime Intre ele, oricare ar fi numarul natural 7.
b) Determinati numerele naturale m si n care indeplinesc conditiile: m - n =2700 si [m; n] = 180.
(unde [m; n] este cel mai mic multiplu comun al numerelor m si n)

Rezolvare

A) NOtaAm (47t 7,571+ 9) = d oo e Ip
d|4nt+7s1d|5n+9=>d|20n+35s1d |20n+36 ...coiiiiiiii e D
d|1=>d=1s11InaliZare ....... .o e Ip
b) Din [m, n] - (m,n)=m- n=>(m, 1) = 15 e Ip
M=15a; B=15D; (A, D) = 1 oo Ip
15:a-15:D=2T700=>a@D = 12 .o e e et LD
(m, n) € {(15; 180), (45; 60), (60; 45), (180 I5)} eeierrieeieeiieee ettt e Ip

Subiectul IV (7p)

Fie unghiurile adiacente AOB si BOC. Semidreptele OQ si OT sunt bisectoarele unghiurilor AOB,

respectiv AOC. Stiind ca OR este semidreapta opusa semidreptei OQ, £ AOT = 50° si £ COR =110°,
aflati masurile unghiurilor 4OB si BOC.

Gazeta matematica

Rezolvare
R
[OT este bisectoarea £ AOC = £ AOT= £ TOC =50°= £LAOC=100° ....ccecvvvvrvervrerrannnn. Ip
Realizarea figurii (cazul AOC si COR unghiuri neadiacente nu este posibil) .........ccceceeviiiiieeniennen. Ip
KL ROQ=180°=> L TOQ =20 ..ottt ettt et ettt teenaesseeseeneeeseenees 2p
KL AOQ= X AOT — L TOQ =30° = L AOB = 00° ....ooeieeeeeeeeeeteee et 2p
£ BOC =40°



