INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN SIBIU

OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA, 28.02.2015
Clasa a Xll-a
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1. Fie f:[0,1]—>R o functie continud, astfel ncat _[0 f(x)dx=In(v2+1) si g :[0,1] >R,

9(X) = ——
_o\/x2+1-

(2p) @) Caleulati || g(x)dx.

(5p) b) Demonstrafi ca exista ¢ < [0, 1] astfel incat % < f(0)<L.
Petru Vlad
2. (7p) Fie (G, ) un grup si mulfimea Z(G)={XEG| Xy = yX, ‘v’yeG}. Demonstrati ca

dacd x* =e pentru orice xeG\Z(G), atunci grupul G este comutativ.
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3. Se considerd f :(0, ) >R, f(a)= Ioa e*ldx. Calculati:
(2p)a) f ().
(5p) b) f(a) si lim— ).
a\0 g
Liana Agnola

4. Se considera multimea G=(-1,1), functia f:G—>R, f(x) :i_—x, si corespondenta
+ X

(X, y) = x*vy, unde x*y:ﬂ, VX, yeG.
1+xy

(4p) a) Aratati ca aceasta corespondenta defineste legea de compozitie “** asociativa pe
G.

(3p) b) Aratati ca f(x*y) = f(x)- f(y), VX yeG, si calculati %*%*%**1
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Notia: Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp efectiv de lucru: 3 ore.



