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Barem de evaluare si notare

(4p)
(1) (a)Numerele A,B,C sunt in progresie aritmetica daca si numai daca
b b a c

+ = +
c+a c+a b+c a+b
b a ¢ b <:>(b—a)(a+b+c)_(c—b)(a+b+c)
c+a b+c a+b c+a b+c a+b

2B=A+C &

;cum  a+b+c#0,

aceastd ultima egalitate este echivalenta cu 2b? =a? +¢? , concluzia fiind imediata.
(b) Inegalitatea propusa este, sau ar trebui sa fie, destul de cunoscuta !; (3p)
in literatura de specialitate este cunoscutd sub numele de inegalitatea lui Nesbitt.

4 y+z—x’b: z+x—y’C: X+y-—2
N o b 2 2 2
otam b+c=x,Cc+a=y, a+b=z2=>
A+B+C:l Z 5...! -3 ZMZE
2 y X 2 2
(2) Consideram paralelogramul ABEC si astfel conditia din enunt devine ‘E‘ = ‘@‘ = (4p)
ABEC dreptunghi < AB L AC. (3p)

(3) (a) Daca x e [0,1) se observaca Yy =

2 _ _
X ;46[0,1) si y—X:LS(XAr)>O si

, (4p)
X:+4

n

deci y > X. Sirul definit astfel: X, = » X, = X va fi un sir strict crescator inclus in

M ceea ce ne spune cd M are o infinitate de termeni si deci contradictie. I[dem pentru
xe(1,4) saupentru x €(4,)

x> +4

(b) Observa ca pentru un X <0 din multime avemssi Yy = e M,y >0. Identifica (3p)

variantele:

M, ={-11} , {-4,4) M, ={-114} M,={-4,41 M, ={-4,-114}

M, ={l} .M, ={4} M,={L4]
(4) (@) x=3+22eM =>M\Q=J, (4p)
x=a+by2,y=c+dy2eM = xy=u+t/2, cu
u=ac+2bd,t=ad +bceZ,u?-2t> =1=xy e M
(b) folosind (a), avem cd pentru X=3+22eM = x> eMsi, dacd, X< eM = xeM ; (3p)

cum x>1=> xX = xP, vk, pe N" Kk # psiastfel X" e M,Vn eN", adica multimea M este infi-
nita.
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