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Olimpiada de Matematica - Etapa Locala
Maramures — 23 februarie 2019
Clasaa VIl - a
Barem de corectare

1.2) Efectuati  [(=0,75): (=0,25)]? - [0,1(6) - 1%] - [=0,0(4)]

Solutie:

9[12—2;1—;] —4:—0] ........ 1p
S DY S— 19
Rezultatul final este % .......... 1p

b) Aratati ca numarul

1010, (1 I este patrat perfect.

1+2+3+~-~+2019)

2019 1+2  1+2+3
Solutie:
1010 1 1 1 1010 [ 2 2 2 2
_.(1+_+ +...+ ): -(_ _+_ ces —):
2019 142 1+2+3 1+2+3+4+2019 2019 \1-2 = 23 34 2019-2020
1010 2-2019
e T 2p 2p
2019 2020
2. Fie numerele rationale x4, X, X3, ..., X2019-
. 2 2019 . ..
Daca + -+ + ———— = 2020, calculati valoarea expresiei:
X1+1 x2+2 XZ019+2019 ?
X1 X2 X2019
E = + + - [ i
x1+1 x,+2 X2019 T 2019
Solutie:
1 2 2019 x X X

+ -+ L2 2 = 2019............ 3p

x1+1 x2+2 x2019+2019 x1+1 x2+2 x2019+2019
X X X
2020+ + 24 o+ —200 = 2019, ., 3p
x1+1 x2+2 x2019+2019
X X X

S e B = Ip
x1+1 x2+2 .X'2019+2019
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3. Pe laturile [AB] si [BC] ale A ABC echilateral se construiesc in exterior patratele ABMN si
BCPQ.

4p a) Sa se arate ca AQ L MC;

3p b) Daca AQ "MC = {E} si Fe AC astfel incat [AF] =[FC], sa se arate ca B, E si F sunt
coliniare.

Solutie:

a)

TnABMC: m(Z BMC) = (180°— 150°) : 2 = 15° ; in A BQA: m(Z BQA) = (180°— 150%) : 2 = 15°

LGAp

M(Z MBQ) = 360° — 90% — 90° — B0% = 1207 ... e 1p
INABQM: m(ZBMQ) = m(£BQM) = (180° - 1209 : 2 = 30°
............................................................ 1p

In AEMQ: m(ZEMQ) = m(ZEQM) = 45° =m(£LMEQ) = 90° =AQ L MC
.............................. 1p

b)

TnABMC: m(Z BCM) = (180°— 150°) : 2 = 15° ; in A BQA: m(Z BAQ) = (180°— 150 : 2 = 15°
LAp

Tn AEAC: m(Z£ EAC) = m(Z£ ECA) = 45° => AEAC 1SOSCEl w...coovvrveereeereeeeeeesseneneneneneeesensnion
Ip

A EAC isoscel, F mijloc [AC]=EF L. AC; A ABC echilateral, F mijloc [ACl=BF L AC=B, E, F

(30 ] [T a1 E: 1T TRPRPRPRR

1p

4. Se considera trapezul ABCD, cu AB || CD,AB < CD si AC L BD. Daca N este un punct
oarecare pe [0C], unde {0} = AC n BD si P este intersectia perpendicularei din C pe DN cu
dreapta BD.

Aratatica BN L AP. (G.M. 1%/2018)
Solutie:
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A PDC;CO L DB (1p)

DN L PC (1p) ; = N ortocentru (1p)
CO N DN = {N}

PN 1 DC

e ”AB}=>PNJ_AB (1p)

A APN; PO L AN (1p)
AB 1L PN(1p) = B ortocentru
PO N AB = {B}
= BN 1 AP (1p)



