
OLIMPIADA NAŢIONAL¼A DE MATEMATIC¼A

Etapa local¼a - 10. 02. 2024

Clasa a XII � a

PROBLEMA 1. S¼a se calculeze:

a)
Z
2� cos2 x+ sin 2x
1 + e�x + sin2 x

dx; b)
Z �

0

arcsin (cos2023 x) dx:

PROBLEMA 2. Fie G un grup cu 10 elemente, cu elementul neutru e. S¼a se arate c¼a dac¼a

exist¼a dou¼a elemente distincte a; b 2 G r feg, astfel încât a2 = b2 = e; atunci grupul G nu este

abelian.

PROBLEMA 3. S¼a se determine funçtia f : R�!R pentru care muļtimea

G =

8<:A (x) =
0@ x f (x)

0 1

1A������ x 2 R�
9=;

are o structur¼a de grup abelian în raport cu opera̧tia de înmuļtire a matricelor.

PROBLEMA 4. Fie f : R!R o funçtie continu¼a şi F : R!R o primitiv¼a a lui f: S¼a se arate
ca nu exist¼a a; b 2 R�; astfel încât

f (ax� bF (x)) = ax+ b; 8 x 2 R:

1Timpul efectiv de lucru este de 3 ore;
2Toate problemele sunt obligatorii;
3Fiecare problem¼a se noteaz¼a de la 0 la 7.


