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CLASA A VIII-A

SOLUTIE SI BAREM DE CORECTARE:

Subiectul I Punctaj
a) Din inegalitatea Rtges pentru orice a > 0, rezulta
J10x {5 + L) -+ | (5% + 1)/ L0a]( 2 lp
1

_a=E=z

= |5x-1]=0 5. . Ip
- - 1

Se verifica faptul ca 73 este solutie a ecuatiei. P
b) Ecuatia data este echivalentd cu x* — 4x> + 16x — 16 = 0 < Ip
x4 +4x -4+ 16x - 16 =0 = Ip
SxX(x-2-4x-2"=0s Ip
S x-2x-4H=0x € {2,-2) Ip
Subiectul IT Punctaj
a) Inegalitatea este echivalenti cu (a + b)* > 4ab < (a — b)* > 0, propozitie | 2p
adevarata
b) Folosind inegalitatea de la a) pentru ab, bc si ac si insumand, obtinem:

1 1 1 1 1 1
E*E*EE“l{a+a}=+<a+c}=+{a+a}=J Ip
Din inegalitatea x> + y* + 2> > xy + yz + xz =
= 3(x* + y2 +75) > (x + y+ z)%, in care, inlocuind x cu a +b, ycub+esiz
cu ¢ -+ a, obtinem succesiv:

1 1 1 ] 1 1 1y Ip
3[@4-1@2 *mrot eranl E(H+E+b+ T a} =

11 14[1 L1, 1} 4(1+1+1)‘1p
AT fa+u)* (b+c® {c+a) e
de unde rezulta concluzia. Ip
Subiectul ITI Punctaj
Fie M si N mijloacele segmentelor [CD] si [BD], AF L BCsi IL L BC=IL=r | Ip
Az A GG I MNF = GF I {BCRI (1)

i I = I Ip
P _BE-&F_@B+BE+C§}-[L
ek B 2 1p




Folosind faptul ca 2BC = AB + AC in relatia de mai sus obtinem: AF = 3IL Ip
Fie K € (AF) astfel incat KF = IL = KFLI este dreptunghi si
AK A% 2
Ak _&b _ < \Tvd

IF- N 3 = GK | PN = ¢K || {BCDI (] Ip
Din relatiile (1) si (2) rezulta ca (GG'K) || (BCD)

= Kl < (GG'K) = Ip
Din KFLI dreptunghi = KI || BC = KI || (BCD)) = (GG']) || (BCD) Ip
Subiectul IV Punctaj
a.Daca d=+ab-+actbe =’ +b’+c*=ab+ac+bc=>
= (a—b)’+(b—c)*+ (c—a)’=0 = a=b =c = paralelipipedul este cub. 2p
Reciproc, dacda ABCDA'B'C'D’ este cub = a =b = ¢ = are loc egalitatea din
enunt
b. 5
IMEACEL (A(BDI@EBICIL CA(B(BY) = [M(ACIL A(B@BI{C(L A(BH1 = A(B L AB( p
= ABBIA{ - dreptunghi cu diagonalele perpendiculare = patrat = a = c.
Analog se demonstreaza ca b = c, deci paralelipipedul dreptunghic este
cub.
Reciproc, daca ABCDA'B'C'D’ este cub rezulta imediat relatia din enunt.
C.
at 40 Blaot Hrdt L L,
PR i A mgas o TR )
ﬂfﬂ:4+h4}_ﬂz_ﬂz £20b1* + c*) —BE— ZEE +a%) —ft—gf=0 P

a* + b* . I.’P‘+ = IEEY
O R i az}

= uz-l-bi" * ELE-I-L'E EE-I-H-E =0=
= (@*—b?)’ = (b* - )’ =(c’ a) =0=>a=b=c= ABCDA'B'C'D' cub
Reciproc, dacia=b=c = a’+a’+a’=d* = d* = 3a’ Ip

Asadar, toate cele trei afirmatii din enunt sunt echivalente cu propozitia
Paralelipipedul este cub”, deci sunt echivalente intre ele.




