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Olimpiada Nationala de Matematici 2017
Etapa locala — Iasi, 24 februarie 2017

CLASA a IX-a

_ : X :
L. Determinati numerele reale x, pentru care are loc egalitatea {\} + { 2x} = [EJ , unde {t} reprezinta

partea fractionara iar [r] reprezinta partea intreagd a numarului real 7.

. 1 1 .
2. a) Aratati ca 1 + > oricare ar fix, ye (0,4 00).

2

(1+x)° (I+y) I+xp

b) Daca a,b,c,d e (O, +oo) , astfel Incat ¢-b-c-d =1, aritati ca:

1+1+1+121.

(1+a)  (1+b) (1+¢)' (1+d)

3. Determinati numerele reale strict pozitive a,,a,,q;,......,a ,... , stiind ca

n

3 3 3 3 2 :
a’+a, +a;" +..+a, :(a1+az+a3+...+a”) ,oricarear fi ne N .

4. Consideraim AABC si D,E,F intersectiile medianelor din A, B, respectiv C' cu cercul circumscris
triunghiului. Aratati ¢ daca AD+BE+CF =0 , atunci :
a) triunghiurile ABC si DEF au acelasi centru de greutate;

b) triunghiul 4BC este echilateral.

Timp de lucru: 3 ore.
Fiecare problema este notatd cu 7 puncte.
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