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BAREM DE CORECTARE
CLASA A X-A

SUBIECTUL I

Sa se calculeze partea intreagd a numarului logs 5 + logs 7 + log, 3

G.M.-B Nr. 5/2018
Solutie:

Relatia dintre media aritmetica si cea geometrica

conduce la 282 5+l°g35 7419873 > 2/10g3 5 1085 7 1087 3 (1) ooveeeressscieeeessssseoeessesssseeessessoeeee 2p

de alta parte logs 5 = log, 5logs 7 . In aceste conditii relatia (1) devine

logz 5 +logs 7 + log,3 >3 (2) 1p
Din inegalitatile 5 < 3v3 §i7 < 5v5

se obtine log; 5 + logs 7 + log, 3 <§+%+1 <=>log;5+1logs7+1og;,3 <4 3) . 3p

din(2)si(3) [logz5+41logs7 +1log,3] =3 1p

SUBIECTUL I

Fie f:[3;4®) >R, f(x)=vVx+1—-+vVx—3 .

a) Studiati injectivitatea functiei f
b) Determinati Imf.

%k %k

Solutie:

. . 4
a) Prinamplificare, f(x) = Nrz= el
Cum functia g(x) =+vx + 1 ++/x — 3 este strict crescitoare => f(x) = ﬁ este strict
descrescdtoare, deci INJECLIVA . e 3p
b) Aratammaiintdica 0< f(x) <2 . f(x)>0 -evident.
f(x) descrescatoare, => f(x) < f(3) =2=> Imf c (0,2] (1) ceeeviviiieieiiiinerinninn, 2p
Vx+1—+/x—3 =1y conducelavx—3= % . Evident, pentru y € (0,2] ecuatia are
solutii in intervalul [3, +00), adicda (0,2]c Imf (2) e 2p

(1).(2) => Imf = (0,2]



SUBIECTUL III

. 2
a) Sa se rezolve ecuatia: 3* ¥ 4+ x2 — x = 32*

b) Fie a € (0,0){1} si b € (0,00). Determinati a,b daca:
logib —log,b
3loga b? -

3log¢21 b-logg b

Prof. Adrian Balagel, Rm. Valcea

Solutie:

a) _Solutia 1

Ecuatia este echivalentd cu 3% % 4 x2 4 x = 32¥ 4 2%, ..o, 1Ip

Functia f:R — R, f(x)=3" + x este strict crescatoare, deci injectiva............................ 2p
f injectiva
Dinf(x?24+x)=f(2x) = x?+x=2x2>x=0,x=1 .....occciiiiiiiiiiiiiiiin Ip
Solutia 2:
2 _

Ecuatia este echivalentd cu : 3%~ 4+ — = = 1 1

cuatia este echivalenta cu : T T L p
2
x —

Dacax? —x >0 = 3¥7% > 1; Ve >0 = ecuatia nuare solutii ................... Ip
Analog, daca x? — x < 0, ecuatia nu are SOIUH ............oevneviiniiiiiiieieieieieinns, Ip
Deci X2 =X = 02 X=0 52U X=L. 0 initi e Ip
b) Pentru x=1log, b se obtine ecuatia data...............ccoeiiiiiiiiiiiiiii e Ip
Conform a) se obtine log, b =0 = b=1sia€ (0,0)\{1} ...ccoiviiiiiiiiiiiiii.. Ip
sau logasb=1=2>a=bcuab €(0,0),a#= 1L,bF 1., Ip

SUBIECTUL IV
Fie f:1 - ], f(x) = a sinx + b cosx, a,b > 0

a) Determinati I si J astfel incat f sa fie bijectiva si I de lungime maxima .
va2+b2 }: {0;2?11} "

Prof. Valerica Rascu, Rm. Valcea

b) Pentru ce valoare a raportului% , {x € [0; 2n]|f(x) >

Solutie

a) Fiea = arctgé =>f(x)=a (sinx + 2cosx) = a(sinx + tga cosx) = ﬁsin(x +a)...2p

Dar cosa = 2+b2, (a>0)= f(x) =+Va?+ b?sin(x + a)

Cum functia g(x) = sinx are ca restrictie bijectiva g: [— > E] - [-1;1]=

I=[—g—a;g—a]sijz[—\/a2+b2;\/a2+b2] ................................. 2p
b) Evident , inecuatia data este echivalenta cu sin(x + a) > % (1) eeeedp

: . 1 . 5 . - . . 9
Cum inecuatla sinx = S are solutia x € %?n] obtinem ca cerinta problemei se realizeaza

pentru & ==, adica% VB, 2p



