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OLIMPIADA DE MATEMATICA
Etapa locala — 9 februarie 2013

CLASA aXI-a

1. Fie A4 si B doud matrice patratice de ordinul doi cu elemente complexe cu
proprictatea ci AB— BA=A. Sisearate cdi AB"A=0,, oricarearfi neN".
GM. 11/2012

2. a) Sa se gaseasca un exemplu de matrice distincte 4, B,C e M, (R), astfel
incat det(A)=det(B)=det(C)=-1 si det(4+B)>det(B+C).

b) Fie matricele 4, B,C e M, (R) cu det(A) = det(B) = det(C) si
det(A+B) > det(B+C). Daca det(A +1i- B) = det(B +1i- C), sa se demonstreze

ca det(A+\/§B)+det(B +\/§C) > det(A+\/§B)+ det(B +\/§C).
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3. Se considera sirul (x,)

24
,cu x; =—, astfel incat VneN,
n>1 5

5x,,1=13x, +12y/x> +4.

- - * —
a) Sa se demonstrezeca VneN', x,=5"-57".
2
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b) Sa se calculeze lim (x—”j :
n—> o Sn
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4. Se considera sirul (x,,) cu xg€(0,), astfel incat

n>0’
VneN, (x,—-x,)(x,+1)=L.
a) Sa se arate ca sirul este crescator.

b) Sa se calculeze lim x,,.
n— o

¢) Sase calculeze Iim —Z%
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Nota:
Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se noteazd de la 0 la 7 puncte.
Timp de lucru 3 ore.
Subiectele au fost propuse si selectate de:
prof. Gabriela Boroica, Colegiul National ,,Vasile Lucaciu”, Baia Mare
prof. Dana Heuberger, Colegiul National ,,Gheorghe Sincai”, Baia Mare
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