OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA A II-A, JUD. HARGHITA , 8 FEBRUARIE 2020
REZOLVARI — CLASA A VII-A

Se acorda 1 punct din oficiu pentru fiecare problema.
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Sd se arate,cd a:b+ceN.
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3. Se dd trapezul ABCD, cu AB||CD,AB>CD,m(A) =90° si AB =AC. Dacd E este mijlocul segmentului BC,

(CF este bisectoarea unghiului dcp, F € (AD), AE N BF ={P}, demonstrati cd:

a) patrulaterul AECF este trapez;
b) punctul P este egal depdrtat de varfurile patrulaterului ABCF.

Rezolvare




OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA A II-A, JUD. HARGHITA , 8 FEBRUARIE 2020
REZOLVARI — CLASA A VII-A

Se acorda 1 punct din oficiu pentru fiecare problema.

2) AB ||CD = HCD ZBAB =2 cooovoooeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeveeee e e 1p
AABC isoscel = AE este bisectoare = EAE :@%AB =x, dar Fca :? X reeeerte et e et e e et e st e e 2p
= BAE SFCA = AE ||[FC 2 AECFE tAPEL ....oovveoeeveoessveees e ssssasssss seesssssnsssnns 1p
b) In AABC AE este iniltime = AE | BC,dar AE ||[FC = FC L BC = BCB =90° c.cssvvveeereerereererrenerreenrnnns 2p
EP este linie mijlocie in AFBC = P este mijlocul segmentului BF..........ccccocoiviiinriiniiniiinienieeie e 1p
In triunghiurile ABF si FBC AP si CP sunt mediane. Deci AP =PF =PB =PC ........ccccocevvvevereeereeererrresrernnns 2p

4. Pe un cerc de centru O se considera punctele A, B,C si D in aceastd ordine. Stim, cd AC este diametru, iar
punctele B si D sunt situate pe cerc astfel incdt Bc =8p Se consider M € CD si N € BC astfel incat
OM ||BC si ON ||CD . Demonstrati, ca:

a) MN L AC
b) ABCD este patrat daca si numai daca AC =2 -MN
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a) Din ipoteza = OMOCN Paralelogram..........ccceoieriiriiiiniieeieerieee et seeeste e e s teesaeessbesssaesse e sseesssaesseensne 0,5p
Arcele BC si CD sunt congruente, deci si arcele AB si AD sunt congruente = WeB=HeD v, 1p
= CO este bisectoare 1n paralelogramul OMCN = OMCN este romb, deci MN L AC ........cccceevvvevervuennnnnee 1,5p
b),,= ” Daca ABCD este patrat, atunci & =90° > OMCN este patrat= OC =MN .....cccccceeeriiiiiririencneenns 1,5p
= 2 :0C =2 ‘MIN deCi AC T2 M ..ottt et ete e et e e e e e e st e e e s ae e s s bee e s saeessabeeessssasassaesassseesss sreesnsseessnes 1p
» =" Dacda AC =2 -MN atunci 2 ‘OC =2 -MN = OC =MN ....ccooummeeiiieeeieeeeeeseeeeeeeeeeeeessssissreees sevesssssssseees 1p
Diagonalele rombului OMCN fiind congruente = OMCN este pdtrat = MICN Z90° oo, 1,5p
B =P =090° decisi A =90° = ABCD €Ste PALTAL...........coevrveieeieeeeeeeeeeeseeeseeeesseseesssssessessssssssssssases sensessssssesans 1p




