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CLASA a XII-a

1. a)(3p)Fie neN i (G , ) un grup cu 3n+1 elemente. Sa se demonstreze ca pentru orice

aeG, existd un unic X € G astfel incat x* =a’.

b) (4p) Fie n un numar natural, n>2 si (G,-) un grup cu N> —n—1 elemente. Stiind ca
functia f :G—>G, f (x) =X" este endomorfism al grupului, sd se demonstreze ca (G ,-) este

grup abelian.
2. Fie x€Z,,, astfel incat x*'* =1. Ardtati cd X° =1.

3. Fie f :R —> R o functie care admite o primitiva neinjectiva. Sa se arate ca pentru orice

A>0,exista c,c, eR, ¢ #c, astfel incat f(c )+Af(c,)=0.

4. Fie f:[0,1]> R o functie integrabila cu J-Ol f(x)dx=0.Daca g:[0,1] > R este o functie

derivabild cu derivata integrabild, demonstrati ca are loc inegalitatea:

2[01 f (x)g(x)dxsm f (x)‘dx-mg'(x)‘dx.

Nota: 1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Fiecare subiect se puncteaza de la 0 1a 7.
3. Timp de lucru 3 ore.



