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Barem de corectare
Problema 1

1. Folosim: 1+24+3+...+n :M pentru sumele si ajungem la egalitatea:

2 (1p); S=.(1 1 1 1 1 )=
+—= (1p); ol b L
2:3 34 n-(n+1) n+1 [z 23 3-4+'"+n~(n+1)+n+1

2(1+1—1+1—1+...+1—1+1j (1p); S= 2@+;j=2 eN (1p).

3 2

2. Demonstam cu inductie matematica: P(n): ?+n7+2 eN
0° 0° 0
P1: P(0O): —+—+—eN (1p).
(0) 3 2% (1p)
3 2
P2: P(k)= P(k+1), p(k): X+ K Ko,
3 2 6
P(k+l):(k+1)3+(k+1)2+(k+1)=( )((k+1)2+(k+1) 1]_ (1p)
3 2 6 3 2
=(k+l)(kz+2k+1+k+1+1]:(k+1)[k2+2k+k+1+1+1J = (1p)
3 2 6 3 2 3 2 6
=k(k+l)(k+2)+k(k+l)+k+leN (1p).
3 2 g
—_
eN eN
Problema 2

a). Ducem toti termenii in partea stanga si grupam in mod convenabil:

X+1Z y+z 1 1 — X+z y+z  X+z = y+z _
(y+z) (x+z) x+z y+z (y+z) (x+z2) (x+z) (y+z)
_ X-y  X-y _(x—y)(x2+2xz+zz—y2—2yz—22)_ (2p)
(y+z) (x+z) (y+z)(x+z)
_(x—yflx+y+27) o (2p)
(y+z)f(x+z)
Str. Mihai Eminescu nr. 11, 410019, Oradea Tel: +40 (0) 259 41 64 54,

Tel./fax: +40 (0) 359 43 62 07,
Fax: +40 (0) 259 41 80 16,
+40 (0) 259 47 02 22,

Web: www.isjbihor.ro
E-mail: isjbihor@yahoo.com




INSPECTORATUL SOCIETATEA MINISTERUL

== SCOLAR JUDETEAN DE STIINTE (RESV s E“EIECCE%\FEIIE

T BIHOR MATEMATICE = P |
Se observa ca avem egalitate doar cand X=y. (1p).

b). Permutand circular numere X, y si z intre ele, scriem inegalitatea demonstrata in punctul a), pentru cele 3

cazuri. (1p); Adunam si gasim imediat inegalitatea de demonstrat. (1p).

Problema 3

Fie O un punct oarecare al planului, putem scrie: OM=0B+BM.
11— k+l—

Dar ﬁ/|=1(8—|é+§:>):l —AB+——BC|.
2 20 k k

— — = (1= k+l
Analog gasim si celelalte relatii: ON=0OC+CN, unde CN:E(E BC+%CA),

o o — 1({1— k+l—
Respectiv OK=0A+AK, unde AK:E(ECA-FT—F ABJ. (3p)

RN 1 [ —
Fie T centrul de greutate al triunghiului ABC, avem relatia: Ong(OA-i-OB-I-OC) (1p)

Fie T’ centrul de greutate al triunghiului MNK.

-

OA+OC+0B+ L 2B+ B, Lee Kk, Laa X1 5g
2k 2k 2k 2k 2k

6A+&+6B+%(Xé+ﬁ+€ }:é(O_A"‘O_C""O_B):a:, adica cele doud centre de

greutate coincid. (2p).

Problema 4
Consideram ca termenii sirului sunt: x;<x;<x3<...

Sn= X1+X2+X3+...4X,  (1p)
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Presupunem ci a’ este cel mai mare patrat perfect mai mic decats, (1p)

Avem s,<n-x,-n(n-1) (2p)

Obtinem xn+1zs—“+n+1 (1p)
n

(a+1)2< (an +1)2 =sn+2\/; +1< sn+s—“+n+1£ Sn+ Xns1=Sn+1 (2P)
n

Notda: a) Fiecare corector acordd un numadr intreg de puncte.
b) Orice alta rezolvare corecta se puncteaza corespunzator.
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