OLIMPIADA DE MATEMATICA
Faza locala
Brasov, 17 februarie 2023

Clasa a IX-a

1. Aratati ca, pentru orice numar natural n > 1, cel putin unul dintre numerele
n,n+1l, n+2, ..., 2n
este patrat perfect.
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2. Fie triunghiul ascutitunghic ABC' cu ortocentrul in H. Notam cu S i T punctele
de intersectie dintre semidreptele (BH si respectiv (C'H cu cercul circumscris tri-

unghiului ABC. Daca ﬁ + ﬁ = zﬁ , aratati ca ABC este triunghi echilateral.

Gazeta Matematica

3. Determinati numerele reale x pentru care [z = y/|z| - {x}, unde [z] si {x} reprezinta
partea intreaga, respectiv partea fractionara a numarului real x.

Aurel Barsan
4. (a) Demonstrati ca % +5 > 6z, Vo > 0.
(b) Determinati toate numerele reale x,y, z > 1 care au proprietatea ca

2" +5<6y, y+5<6zs 2" +5<62.
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Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect valoreaza 7 puncte.
Timp de lucru 3 ore.



