
OLIMPIADA NAŢIONAL¼A DE MATEMATIC¼A

Etapa local¼a - 17. 02. 2018

Clasa a X � a

PROBLEMA 1. S¼a se rezolve sistemul
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jz � 3 + ij �
p
2

; unde z 2 C:

PROBLEMA 2. Consider¼am muļtimea M = fa1; a2; :::; ang � C� (n � 2) cu proprietatea c¼a
ai � aj 2M; pentru orice i; j 2 f1; 2; :::; ng :

a) S¼a se arate c¼a M = Un; unde Un = fz 2 C j zn = 1g ;

b) S¼a se determine num¼arul de elemente ale muļtimii ff (x) j x 2 [0; 1]g ; unde f : [0; 1] ! C;

este funçtia de�nit¼a prin f (x) =
nX
i=1

a
[n�x]
i :

PROBLEMA 3. Consider¼am funçtia f : R! R; de�nit¼a prin f (x) = 2x � 2�x:

a) S¼a se arate c¼a funçtia f este bijectiv¼a şi s¼a se determine inversa ei f�1;

b) S¼a se determine solu̧tiile întregi ale ecua̧tiei 2x � 2�x = log2
x+

p
x2 + 4

2
:

PROBLEMA 4. S¼a se rezolve în R ecua̧tia
ax

2

b2x
+
bx

2

a2x
=

2p
ab
; unde a; b > 1:

1Timpul efectiv de lucru este de 3 ore;
2Toate problemele sunt obligatorii;
3Fiecare problem¼a se noteaz¼a de la 0 la 7.


