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CrLAsA A XII-A

Problema 1. Fie f : [0,1] — R o functie continué, neconstantd si F o primitivi a lui f ce satisface
F(0) = F(1) = 0. Fie m = min f(z) si M = max f(x). Definim functia g : [0,1] — R prin
z€[0,1] z€[0,1]

g(xz) = x f(x), pentru orice x € [0,1] si fie G o primitiva a lui g care satisface G(0) = 0. Aritati ca

—mM
|IG(1)] < m

Duong Viet Thong, AMM 11581

Problema 2. Fie x o lege de comporzitie asociativd si comutativd pe o multime S. Presupunem ci
pentru orice z, y € S exista z € S astfel incat z x z = y (z poate depinde de x i y). Aratati ca daci a,

b, ¢ € S satisfac a * ¢ = b* ¢ atunci a = b.
Fk K

Problema 3. Se considera numerele reale a si b si operatia « pe R definita prin
xxy=ay—alrx+y)+b.

Sa se arate ca intervalul (a,oc) este o parte stabild a lui R fata de operatia » daci si numai daci
b>a(a+1).

*HF
Problema 4. Determinati familia de primitive
7 /xln(1+\/l+r2)d
= Lo
V1 + z2
KAk

NOTA:

Timp de lucru 3 ore. .
Toate subiectele sunt obligatorii.

Fiecare problema se va nota cu puncte de la 1 la 7 (un punct din oficiu).
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