OLIMPIADA DE MATEMATICA
Faza locala
Brasov, 9 februarie 2024

Clasa a XII-a

b
1. Fie a,b € R gi multimea G =R\ {_Z} Definim pe R operatia ”x” prin

1—0b
x*y:a(x2+y2)—|—4:Uy+(b2—6):v+by—|—T, x,y € R.

a) Determinati a,b € R, astfel incat restrictia operatiei ”x” la multimea G sa
Y Y peray !
determine pe GG o structura de grup abelian.

(b) Calculati g xz x...xz, v € G, n € N* in ipoteza ca (G, *) este grup abelian.
(AR

de n ori

Ioana Masca

2. Fie (G, ) un grup finit, card(G) = n € N, n > 3. Aratati ca urmatoarele afirmatii
sunt echivalente:
(a) (
(b) a" byl =(z-y) L, Vao,y e G.
(c) a"2-y" 2 =(y-a)" % Va,y €G.

G, ) este grup comutativ.

Ovidiu Pop
3. Fie f : (0,00) — R o functie continua si F' : (0,00) — R o primitiva a lui f cu

proprietatea ca F(x) + x - f(x)-Inxz > 0, Vo > 0. Demonstrati ca orice primitiva a
functiei I’ este monotona.
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4. Calculati / M dz.
> 1+ 221
0
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Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect valoreaza 7 puncte.
Timp de lucru 3 ore.





